
 
 
 
 

หน่วยการเรยีนรู้และแผนการจดัการเรยีนรู้ 
แบบบูรณาการตามหลักปรชัญาของเศรษฐกิจพอเพียง 

เพื่อบ่มเพาะอุปนิสัยอยู่อยา่งพอเพียง 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที ่3  รายวิชาคณิตศาสตร์6  

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 
 

 
 
 
 
 

โดย นางสาวณัฐธิดา  ชูสกล 

 
 
 
 
 
 
 
 

โรงเรียนสวนศรีวิทยา 
ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษาสุราษฎรธ์านี ชุมพร 

ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน 
กระทรวงศึกษาธิการ



 
 
 

หน่วยการเรยีนรู้และแผนการจดัการเรยีนรู้ 
แบบบูรณาการตามหลักปรชัญาของเศรษฐกิจพอเพียง 

เพื่อบ่มเพาะอุปนิสัยอยู่อยา่งพอเพียง 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที ่3  รายวิชาคณิตศาสตร์6  

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 
 

 
หน่วยการเรยีนรู้ เรื่อง ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร   จ านวน  12  ชัว่โมง 

แผนจัดการเรียนรู ้……6..…. แผน 
 
 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1 ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร    จ านวน..2..ช่ัวโมง 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2 ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร    จ านวน..1..ช่ัวโมง 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3 การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ    จ านวน..2..ช่ัวโมง 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 4 การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า   จ านวน..2..ช่ัวโมง 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 5 การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร จ านวน..2..ช่ัวโมง 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 6 โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   จ านวน..3..ช่ัวโมง 
 

 
 
 
 

โรงเรียนสวนศรีวิทยา 
ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษาสุราษฎรธ์านี ชุมพร 

ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน 
กระทรวงศึกษาธิการ



 

 
หน่วยการเรียนรู้ 



แผ่นที่ 1 ผังโครงสร้างหน่วยการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อหน่วยการเรียนรู้   ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา    12   ชั่วโมง 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

ชื่อหน่วยการเรียนรู้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
( 6 แผน 12  ชั่วโมง) 

สาระส าคัญ ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ ซึ่งการแก้ระบบสมการ
หรือการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
สามารถใช้ได้หลายวิธี ได้แก่ การแก้ระบบสมการเชิงเส้น 
โดยใช้กราฟ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า  
การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 

แผนที่ 1 (  2  ชั่วโมง)  
เรื่อง ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3           
สาระการเรียนรู้  สมการเชิงเส้นสองตัวแปร  คือ  สมการที่แสดง
ความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว  และมีดีกรีของตัวแปรเป็นหน่ึง  
รูปทั่วไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ  Ax + By + C  =  0  
เมื่อ A, B และ C เป็นค่าคงตัว โดยที่ A และ B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน 
 
 แผนที่ 2 (  1  ช่ัวโมง) 

เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3           
สาระการเรียนรู้  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการ 
เชิงเส้นที่มีตัวแปรสองตัวและมีจ านวนสมการจ ากัดมากกว่าหรือ
เท่ากับ 1 สมการ ถ้า a, b, c, d, e และ f เป็นจ านวนจริงใด ๆ ที่  
a และ b ไม่เป็นศูนย์พร้อมกันและ c, d ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน 
 
 แผนที่ 3 (  2  ชั่วโมง) 

เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3           
สาระการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ คือ 
การเขียนกราฟเส้นตรงจากระบบสมการที่ก าหนดให้ โดยที่ค าตอบ
ของระบบสมการ คือ จุดตัดของกราฟทั้งสองที่ได้  
 
 
 

แผนที่ 4 (  2  ชั่วโมง) 
เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 

 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3           
สาระการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า ใช้
สมบัติของการบวกและการคูณมาประกอบการแก้ระบบสมการ 

 
 
 
 

แผนที่ 5 (  2  ชั่วโมง) 
เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 

 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3           
สาระการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร  
ใช้สมบัติของการบวกและการคูณมาประกอบการแก้ระบบสมการ 
 

 
 
 
 

แผนที่ 6 (  3  ชั่วโมง) 
เรื่อง โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3           
สาระการเรียนรู้  โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร
โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นความสมัพันธ์
ของตัวแปรสองตัวและมีสองสมการ ซึ่งการแก้ระบบสมการเชงิเส้น
สองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ 
 

 
 
 
1 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน 
 

1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี 
 
 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 

1 รักชาติ ศาสน์ กษัตริย์ 
2. ซื่อสัตย์สุจริต 
3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู ้
5. อยู่อย่างพอเพียง 
6 .มุ่งมั่นในการท างาน 
7. รักความเป็นไทย 
8. มีจิตสาธารณะ 
 

ชิ้นงาน/ภาระงาน 
 

ใบงานที่ 1 เรื่อง การหาค าตอบของสมการเชิงเส้นด้วยกราฟ  ใบงานที่ 2 เรื่อง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ใบงานที่ 3 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ  ใบงานที่ 4 เรื่อง การแก้ระบบสมการโดยการแทนคา่ 
ใบงานที่ 5 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร   
ใบงานที่ 6 เรื่อง การแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 



แผ่นที่ 2 ผังภาพการออกแบบการเรียนรู้แบบยอ้นกลับ (Backward Design)  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อหน่วยการเรียนรู้   ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา    12   ชั่วโมง 

 

 

 

 

 

  

1. เป้าหมายการเรียนรู้ 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด   ค 1.3 ม.3/3      
ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
 

สาระส าคญั 
การแก้ระบบสมการหรือการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร สามารถ
ใช้ได้หลายวิธี  ได้แก่  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ การแก้ระบบสมการ
เชิงเส้นโดยการแทนค่า  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร โดยทั้งหมด
ใช้สมบัติของการบวกและการคูณมาประกอบการแก้ระบบสมการ 
จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. อธิบายความหมายและการหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (K) 
2. อธิบายความหมายของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (K) 
3. อธิบายเก่ียวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ (K) 
4. อธิบายเก่ียวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า (K) 
5. อธิบายเก่ียวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร (K) 
6. อธิบายการแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (K) 
7. สื่อสารและน าเสนอแนวคิดในการหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยใช้
ตารางคู่อันดับและเขียนกราฟแสดงค าตอบ (P) 
8. เขียนกราฟเพื่อหาจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองเส้นที่เป็นค าตอบของระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร (P) 
9. เขียนน าเสนอการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟแสดงค าตอบ (P) 
10. เขียนน าเสนอการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า (P) 
11. แสดงวิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้การก าจัดตัวแปร (P) 
12. แสดงวิธีการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
และเลือกใช้วิธีการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (P) 
13. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การแก้สมการเชิงเส้น 
ตัวแปรเดียว คู่อันดับ และกราฟไปใช้ในสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (A) 
14. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การแก้สมการเชิงเส้น 
ตัวแปรเดียว คู่อันดับ และกราฟไปใช้ในระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (A) 
15. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การเขียนกราฟไปใช้ 
ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (A) 
16. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้ ไปใช้ในการแก้ระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร (A) 
17. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการตัดสินใจเลือกสมการหรือตัวแปรที่ต้องการ
ก าจัดได้อย่างสมเหตุสมผลและถูกต้อง (A) 
18. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ระบบ
สมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใชใ้นชีวิตประจ าวัน (A) 
สาระการเรียนรู้  
1. ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
2. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
3. การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ  
4. การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 
5. การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
6. โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

1. เป้าหมายการเรียนรู้ (ต่อ) 

สมรรถนะส าคัญ  
1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้
ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์  
คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ  
การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 
คุณลักษณะอันพึงประสงค์  
1. รักชาติ ศาสน์ กษัตริย์ เข้าร่วมกิจกรรมหน้าเสาธง รักเทิดทูนชาติ ศาสนา และ
พระมหากษัตริย์ 
2. ซื่อสัตย์สุจริต มีความซื่อสัตย์ จริงใจ ปฏิบัติตนด้วยความรับผิดชอบ  
3. มีวินัย ปฏิบัติตามกฎ ระเบียบของกลุ่ม และสังคม มีมารยาท 
4. ใฝ่เรียนรู้ รักการเรียนรู้ กระตือรือร้นในการปฏิบัติกิจกรรม แสวงหาความรู้จาก
แหล่งเรียนรู้ 
5. อยู่อย่างพอเพียง รู้จักวางแผน ประมาณตน คิด พูด ท า อย่างมีเหตุผล 
6. มุ่งมั่นในการท างาน ขยัน รับผิดชอบ ท างานให้ส าเร็จอย่างมุ่งมัน่และเอาใจใส่ 
7. รักความเป็นไทย มีสัมมาคารวะ ใช้ภาษาสื่อสารได้เหมาะกับกาลเทศะ  
รักวัฒนธรรมประเพณีไทย 
8. มีจิตสาธารณะ เข้าร่วมกิจกรรมด้วยความภาคภูมิใจ มีมนุษยสัมพันธ์  
และช่วยเหลือผู้อื่นตามโอกาสและความเหมาะสมกับความสามารถของตนเอง 

2. หลักฐานการเรียนรู้  

ภาระงาน/ชิ้นงาน :  
ใบงานที่ 1 เรื่อง การหาค าตอบของสมการเชิงเส้นด้วยกราฟ  
ใบงานที่ 2 เรื่อง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร   
ใบงานที่ 3 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
ใบงานที่ 4 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า  
ใบงานที่ 5.เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
ใบงานที่ 6 เรื่อง การแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
การวัดประเมินผล : 
 

ประเด็น วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ประเมิน 

ด้าน K 
สังเกตการ
ตอบค าถาม 

แบบสงัเกตการ
ตอบค าถาม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

ด้าน P ตรวจใบงาน ใบงาน 
ผ่านเกณฑ์การประเมิน 60 %
หรือผ่านระดับ  2  ขึ้นไป 

ด้าน A 
สังเกต
พฤติกรรม 

แบบสงัเกต
พฤติกรรม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

 

3. กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

กิจกรรรมการเรียนรู้ : การจัดกิจกรรมการเรียนรู้แบบ GPAS 5 Steps    
สื่อเรียนรู้/แหล่งเรียนรู้ : หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตรช์ั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 ของ สสวท.  
ใบงานของหน่วยการเรียนรู้เรื่องระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรและอินเทอร์เน็ต   
เวลา :  12 ชั่วโมง         

1 

2 

3 

ระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร 

1 

3 

2 



แผ่นที่ 3 กิจกรรมการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง 
แผนการเรียนรู้แบบบูรณาการตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง (แผนหน่วย) 

สาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์   หน่วยการเรียนรู้  เรื่อง   ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา     12   ชั่วโมง 

 
 
 

กิจกรรมการเรียนรู้    ใช้การจัดกระบวนเรียนรู้  แบบ GPAS 5 Steps     
 

ซึ่งเป็นแนวการจัดการเรียนการสอนโดยใช้วิธีการสืบสอบหรือวิธีสอนแบบโครงงาน ประกอบด้วย 
“การต้ังค าถาม การแสวงหาสารสนเทศ การสร้างความรู้ การส่ือสาร และการตอบแทนสังคม” ประกอบด้วย
กระบวนการเรียนรู้ 5 ข้ัน คือ 

 

ขั้นที่ 1  ขั้นสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
เป็นขั้นท่ีให้นักเรียนฝึกสังเกตสถานการณ์ ปรากฏการณ์ต่าง ๆ จนเกิดความสงสัย จากนั้น  

ฝึกให้เด็กตั้งค าถามส าคัญ รวมทั้งการคาดคะเนค าตอบ ด้วยการสืบค้นความรู้จากแหล่งต่าง ๆ และสรุปค าตอบ
ช่ัวคราว 

 

ขั้นที่ 2  ขั้นคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
เป็นขั้นตอนการออกแบบ/วางแผนเพื่อรวบรวมข้อมูล  สารสนเทศ จากแหล่งเรียนรู้ต่าง ๆ 

รวมทั้งการทดลองเป็นขั้นที่เด็กใช้หลักการนิรภัย (Deduction reasoning) เพื่อการออกแบบข้อมูล 
 

ขั้นที่ 3  ขั้นปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
เป็นขั้นตอนท่ีเด็กมีการคิดวิเคราะห์ข้อมูลเชิงปริมาณและเชิงคุณภาพ การส่ือความหมาย

ข้อมูลด้วยแบบต่าง ๆ หรือด้วยผังกราฟิก การแปรผล จนถึงการสรุปผล หรือการสร้างค าอธิบาย เป็นการสร้าง
องค์ความรู้ ซึ่งเป็นแก่นความรู้ประเภท 
       1. ข้อเท็จจริง 
       2. ค านยาม 
      3. มโนทัศน์ 
       4. หลักการ 
      5. กฏ 
       6. ทฤษฎี 

 

ขั้นที่ 4  ขั้นส่ือสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
เป็นขั้นน าเสนอความรู้ด้วยการมใช้ภาษาท่ีถูกต้อง  ชัดเจน  และเป็นท่ีเข้าใจ  อาจเป็นการ

น าเสนอภาษา และน าเสนอด้วยวาจา 
 

ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
เป็นขั้นตอนการฝึกเด็กให้น าความรู้ท่ีเข้าใจ  น าการเรียนรู้ไปใช้ประโยชน์เพื่อส่วนรวม  หรือ

เห็นต่อประโยชน์ส่วนรวมด้วยการท างานเป็นกลุ่ม ร่วมสร้างผลงานท่ีได้จากการแก้ปัญหาสังคมอย่างสร้างสรรค์ 
ซึ่งอาจเป็นความรู้ แนวทางส่ิงประดิษฐ์ ซึ่งอาจเป็นนวัตกรรม ด้วยตวามรับผิดชอบต่อสังคม อันเป็น  
การแสดงออกของการเกื้อกูล และแบ่งปันให้สังคมมีสันติอย่างยั่งยืน 



 แผ่นที่ 4 ชุดค าถามกระตุ้นเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อหน่วยการเรียนรู้   ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา  12  ชั่วโมง 

 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงก่อนเรียน 
 

  Q1. สมการเชิงเส้นสองตัวแปรคืออะไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q2. สมการเชิงเส้นสองตัวแปรเหมือนหรือแตกต่างจากสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวอย่างไร  
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q3. นักเรียนสามารถหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร  
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q4. นักเรียนสามารถเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q5. นักเรียนสามารถหาจุดตัดแกน X และแกน Y ของกราฟสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล ) 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงระหว่างเรียน  
 

  Q6. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q7. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q8. จุดตัดร่วมของกราฟท่ีเกิดจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น 
หรือไม่ อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q9. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 = a2 และ b1  b2 ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
   Q10. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 x a2 = –1  ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q11. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่าได้อย่างไร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q12. การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า เมื่อค าตอบของระบบสมการ 
มีหลายค าตอบ หรือไม่มีค าตอบ จะมีลักษณะเป็นอย่างไร ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
          Q13. นักเรียนสามารถแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปรได้อย่างไร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงหลังเรียน  

   Q14. นักเรียนมีวิธกีารอย่างไรบ้างท่ีจะแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเพื่อหาค าตอบ 
ของระบบสมการ ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q15. นักเรียนสามารถน าวิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้แก้โจทย์ปัญหาได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    Q16. นักเรียนสามารถน าวิธีการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปประยุกต์ใช้ 
ในชีวิตประจ าวันเกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร  ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 



แผ่นที่ 5 แนวทางที่ครูน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพยีงมาใช้จัดการเรียนรู้ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อหน่วยการเรียนรู้   ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา  12  ชั่วโมง 
 

ครูผู้สอนน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียงมาจัดกิจกรรมการเรียนรู้ดังนี้ 

ความรู้ที่ครูต้องมีก่อนสอน 
 

1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการแทนค่าตัวแปร 
5. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการก าจัดตัวแปร 
6. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
7. รู้วิธีการแก้โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
8. รู้เทคนิคการหาค าตอบของระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร 
 

คุณธรรมของครูในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

1. มีความตรงต่อเวลา 
2. มีความยุติธรรม 
3. มีความเมตตา 
4. มีความเพียร 
5. มีความอดทน 
6. มีความใฝ่เรียนรู้ 

ประเด็น มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 

 
เนื้อหา 
 

เพ่ือให้นักเรียนได้เรียนรู้ตรงตามมาตรฐาน 
ตัวชี้วัด และเน้ือหาที่ให้เรียนรู้ทันสมัย 
น าไปใช้ในชีวิตจริงการสร้างชีวิตที่พอเพียง 
ให้สมดุลกับเศรษฐกิจ สิ่งแวดล้อม 
วัฒนธรรม และสังคม 

ก าหนดเน้ือหาได้สอดคล้อง
กับมาตรฐาน ตัวชี้วัด 
ความสามารถของนักเรียน 

ล าดับเน้ือหาจากง่ายไปหายาก  
วางแผนการสร้างพ้ืนฐานการเรียนรู้
จากเน้ือหาหน่ึงเชื่อมโยงสู่อีกเน้ือหา
หน่ึงให้ครอบคลุมตามมาตรฐานและ
ตัวชี้วัด 

 
เวลา 
 

เพ่ือให้บรรลุตามกิจกรรมที่วางไว้และ 
ตามตัวชี้วัด 

ครูใช้เวลาได้เหมาะสม
เพียงพอต่อการจัดกิจกรรม
การเรียนการสอน 

ครูวางแผนการใช้เวลาได้ดีไม่ท าให้
กระทบกับเวลาเรียนของครูท่านอื่น
และเตรียมแผนการใช้เวลานอก 
ในบางกิจกรรม  

 
การจัดกิจกรรม 
 

เพ่ือให้นักเรียนได้ฝึกปฏิบัติจริงจากการท า
กิจกรรมที่จัดไว้ และฝึกซ้ าบ่อย ๆ  
เกิดการพัฒนาด้านทักษะการใช้ภาษาไทย 

ออกแบบกิจกรรมที่จัดที่
เหมาะสมกับความสามารถ
ของผู้เรียน 

ครูวางแผนล าดับข้ันตอนของการจัด
กิจกรรมเป็นตามล าดับท าให้ด าเนิน
กิจกรรมได้ครบไม่เกิดปัญหา 
ในการเรียนรู้ 

 
สื่อ/อุปกรณ ์
 

เพ่ือกระตุ้นความสนใจของนักเรียน 
เสริมสร้างให้นักเรียนได้เรียนรู้และ 
ฝึกปฏิบัติด้วยตนเอง  

เลือกสื่อที่เหมาะสมกับ
เป้าหมาย เน้ือหา กิจกรรม
การเรียนรู้ และความสนใจ
ของนักเรียน 

เตรียมสื่อการเรียนรู้ให้เหมาะสม 
กับนักเรียน สอดคล้องตามตัวชี้วัด 

 
แหล่งเรียนรู้ 
 

ส่งเสริมการใช้แหลง่เรียนรู้ที่มีคุณค่า แหล่งเรียนรู้มีหนังสือพอกับ
การค้นคว้า 

ประสานงานเจ้าหน้าท่ีอ านวย 
ความสะดวกให้บริการเป็นมิตร
สืบค้นได้ง่าย ระบุช่วงเวลาให้ค้นคว้า 

 
ประเมินผล 
 

เพ่ือท าให้ทราบพัฒนาการของนักเรียน 
แต่ละคน 

ออกแบบการวัดผลให้เหมาะ
กับการวัดสอดคล้องกับ
ตัวชี้วัด 

วางแผนเครื่องมือวิธีการวัดพิจารณา
ให้สอดคล้องตามตัวชี้วัด 



แผ่นที่ 6 ผลที่จะเกิดขึ้นกับผู้เรียนจากการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อหน่วยการเรียนรู้   ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา  12  ชั่วโมง 
 

6.1 ผู้เรียนจะได้ฝึกคิดและฝึกปฏิบัติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี  

ความรู้ที่นักเรียนต้องมีก่อน 
1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 

คุณธรรมของนักเรียนที่จะท าให้การเรียนรู้ส าเร็จ 
1. มีความรับผิดชอบ   
2. มีความใฝ่เรียนรู้   
3. มีความมุ่งมั่นในการท างาน 
4. มีความสามคัคีในหมู่คณะ 
5. มีความพอเพียงกับการด าเนินชีวิต 

มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 
ปฏิบัติกิจกรรมได้ครบถ้วน ด้วยความ
รอบคอบ เห็นประโยชน์และคุณค่า
สามารถน าไปใชใ้นชีวิตจริงได้ 

1. นักเรียนใช้เวลาในการปฏิบัติกิจกรรม 
การเรียนรู้ได้เหมาะสมกับความสามารถของ
ตนเอง และศักยภาพของตนเอง 
2. เลือกเพื่อนสมาชิกในกลุ่มได้เหมาะสม 
กับงานที่ได้รับมอบหมาย 
3. นักเรียนใช้วัสดุอุปกรณ์ในท ากิจกรรม 
การเรียนรู้อย่างคุ้มค่า 

มีการศึกษาก่อนการเรียนรู้ วางแผนการเรียนรู้ 
การท ากิจกรรม และการท างานด้วยตนเอง และ
ร่วมกับเพื่อนจนงานส าเร็จตามเป้าหมาย  
มีคุณภาพทันเวลา 

 

6.2 ผู้เรียนจะได้เรียนรู้การใช้ชีวิตที่สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลง 4 มิติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 
                 ด้าน  
องคป์ระกอบ 

สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลงในด้านต่าง ๆ 
วัตถุ/เศรษฐกิจ สังคม สิ่งแวดล้อม วัฒนธรรม 

 

K ความรู้  
มีความรู้เลือกหนังสือ
อย่างรู้คุณค่าและวัสดุ
อย่างคุ้มค่า 

เรียนรู้การอยู่ร่วมกับเพื่อน
ในกลุ่ม 

เรียนรู้จากการอ่านเน้ือหา
ของโจทย์เก่ียวกับการ
ด ารงชีวิตและสิ่งแวดล้อม     

เรียนรู้มารยาท 
ในการท างาน 
เป็นกลุ่ม 

 

P ทักษะ  

เลือกหนังสือ ใช้วัสดุ
อุปกรณ์ในท ากิจกรรม
อย่างคุ้มค่า 

ท างานร่วมกันอย่างมี
ความสุขแบ่งปันความรู้ และ
ช่วยกันท างานจน ส าเร็จ
เคารพสิทธิเพื่อนสมาชิก 

หลังจากท ากิจกรรมการ
เรียนรู้ช่วยกันรักษาความ
สะอาด 

ปฏิบัติตามมารยาท 
ในการอยู่ร่วมกัน  
 

 

 
A ค่านิยม  

ตระหนักถึงคุณค่าของ
การใช้หนังสือ วัสดุ 
อุปกรณ์ในการท างาน
อย่างคุ้มค่า 

เห็นคุณค่าของการท างาน
ร่วมกันเป็นคณะและให้
เกียรติรับฟังความคิดเห็น 
ของคณะ 

ตระหนักถึงความส าคัญใน
การรักษาความสะอาดของ
แหล่งเรียนรู้ที่ไปใช้ และหลัง
ท ากิจกรรม 

เห็นคุณค่าของผลงาน
ตนเองและผู้อื่น 
 
 

 
 

C สมรรถนะ  

1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์ คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 

 

น าไปสู่ความย่ังยืน 
 

หลักทรงงานในหลวงรัชกาล 9   ข้อท่ี 1. จะท าอะไรต้องศึกษาขอ้มูลให้เป็นระบบ   ทรงศึกษาข้อมูลรายละเอียดอย่างเป็นระบบจากข้อมูล
เบื้องต้น ทั้งเอกสาร แผนที่ สอบถามจากเจ้าหน้าที่ นักวิชาการ และราษฎรในพื้นที่ให้ได้รายละเอียดที่ถูกต้อง เพื่อน าข้อมูลเหล่าน้ันไปใช้ประโยชน์
ได้จริงอย่างถูกต้อง รวดเร็ว และตรงตามเป้าหมาย   
 
 

พระบรมราโชบาย ด้านการศกึษา ในหลวงรัชกาลท่ี 10  ขอ้ท่ี 1. มีพื้นฐานชีวิตท่ีมั่นคง มีคุณธรรม ให้รู้จักแยกแยะสิ่งที่ผิด-ที่ถกู สิ่งชั่ว-สิ่งดี 
เพื่อปฏิบัติแต่สิ่งที่ชอบที่ดีงาม ปฏิเสธสิ่งที่ผิดที่ชั่ว เพื่อสร้างคนดีใหแ้ก่บ้านเมือง 
 

 

SDGs ๑๗ เป้าหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน เป้าหมายท่ี 4 รับรองการศึกษาที่เท่าเทียมและทั่วถึง ส่งเสริมการเรียนรู้ตลอดชีวิตแก่ทุกคน 
 

 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู ้

 

เรื่องที่ 1  
ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



แผ่นที่ 1 ผังโครงสร้างแผนการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการเรียนรู้  ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่   3   เวลา 2 ชั่วโมง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน  
 

1. ความสามารถในการส่ือสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
  

1 อยู่อย่างพอเพียง 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรียนรู้ 
4. มุ่งมั่นในการท างาน 

ภาระงาน/ช้ินงาน  
 

ใบงานท่ี 1 การหาค าตอบของสมการเชิง
เส้นด้วยกราฟ  

ชื่อแผนการเรียนรู้  ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร         
( จ านวน  2  ช่ัวโมง ) 

สาระส าคัญ   

สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และ
มีดีกรีของตัวแปรเป็นหนึ่ง รูปท่ัวไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 
เมื่อ A , B และ C เป็นค่าคงตัว โดยท่ี A และ B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน 

คู่อันดับ (a, b) จะสอดคล้องกับสมการ Ax + By + C = 0  ก็ต่อเมื่อ แทนค่า x 
ด้วย a และแทนค่า y ด้วย b ในสมการ Ax + By + C = 0  แล้วท าให้สมการเป็นจริง  
เรียกคู่อันดับ (a, b) ท่ีสอดคล้องเหล่านั้นว่า ค าตอบของสมการเชิงเส้น และพบว่าค าตอบ
ของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีได้หลายค าตอบ ซึ่งสามารถหาค าตอบของสมการได้จาก
การสร้างตารางคู่อันดับ (x, y) ของสมการและการเขียนแสดงค าตอบโดยใช้กราฟได้ 
 

เร่ือง ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3             
สาระการเรียนรู้  ลักษณะของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร และการเขียน
กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 



แผ่นที่ 2 ผังภาพการออกแบบการเรียนรู้แบบยอ้นกลับ (Backward Design)  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการเรียนรู้ ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3 เวลา 2 ชั่วโมง 

 
  

 

 

  

1. เป้าหมายการเรียนรู้ 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด   ค 1.3 ม.3/3     
  ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
 

สาระส าคญั 
สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการที่แสดงความสัมพันธ์

ของตัวแปรสองตัว และมีดีกรีของตัวแปรเป็นหน่ึง รูปทั่วไปของ
สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 เมื่อ A , B และ C 
เป็นค่าคงตัว โดยที่ A และ B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน 

คู่อันดับ (a, b) จะสอดคล้องกับสมการ Ax + By + C = 0 
ก็ต่อเมื่อ  แทนค่า x ด้วย a และแทนค่า y ด้วย b  ในสมการ  
Ax + By + C = 0  แล้วท าให้สมการเป็นจริง เรียกคู่อันดับ (a, b)  
ที่สอดคล้องเหล่าน้ันว่า ค าตอบของสมการเชิงเส้น และพบว่าค าตอบ
ของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีได้หลายค าตอบ  ซึ่งสามารถหา
ค าตอบของสมการได้จากการสร้างตารางคู่อันดับ (x, y) ของสมการ
และการเขียนแสดงค าตอบโดยใช้กราฟได้ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. อธิบายความหมายและการหาค าตอบของสมการเชิงเส้น 
สองตัวแปร (K) 
2. อธิบายเก่ียวกับการหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
โดยใช้กราฟ (K) 
3. สื่อสารและน าเสนอแนวคิดในการหาค าตอบของสมการเชิงเส้น
สองตัวแปรโดยใช้ตารางคู่อันดับและเขียนกราฟแสดงค าตอบ (P) 
4. เขียนกราฟแสดงค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการหา
จุดตัดแกน X และจุดตัดแกน Y (P) 
5.ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การแก้สมการ 
เชิงเส้นตัวแปรเดียว คู่อันดับ และกราฟไปใช้ในสมการเชงิเส้น 
สองตัวแปร (A) 
 

สาระการเรียนรู้  
สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 
 
 

 
 

1. เป้าหมายการเรียนรู้ (ต่อ) 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน 
1. ความสามารถในการสื่อสาร เข้าใจในสิ่งที่โจทย์ให้และหาค าตอบ 
พูดแสดงความคิดเห็น น าเสนอแนวทางหาค าตอบ 
2. ความสามารถในการคิด การคิดวิเคราะห์ คิดสังเคราะห์ 
การคิดอย่างสร้างสรรค ์
3. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต ทักษะการท างานกลุ่มและ 
การอยู่ร่วมกันในสังคมด้วยการเสริมสร้างความสัมพันธ์อันดีระหว่าง
บุคคล   ในการหาค าตอบของโจทย์ 
 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. มีวินัย ปฏิบัติตามกฎ ระเบียบของกลุ่มและสังคม มีมารยาท 
2. ใฝ่เรียนรู้ ต้ังใจเรียน มีความเพียรพยายามในการเรียนรู้ 
กระตือรือร้นในการปฏิบัติกิจกรรม แสวงหาความรู้ จากแหล่งเรียนรู้ 
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ด้วยวิธีการต่าง ๆ 
3. อยู่อย่างพอเพียง รู้จักวางแผน ประมาณตน คิด พูด  
ท าอย่างมีเหตุผล 
4. มุ่งมั่นในการท างาน ต้ังใจและรับผิดชอบในการปฏิบัติหน้าท่ี 
ที่ได้รับมอบหมายให้ส าเร็จ 
 

1 

2. หลักฐานการเรียนรู้  

ภาระงาน/ชิ้นงาน :  
ใบงานที่ 1 การหาค าตอบของสมการเชิงเส้นด้วยกราฟ 
  

การวัดประเมินผล : 
ประเด็น วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ประเมิน 

ด้าน K 
สังเกตการ
ตอบค าถาม 

แบบสงัเกตการ
ตอบค าถาม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

ด้าน P ตรวจใบงาน ใบงาน 
ผ่านเกณฑ์การประเมิน 60 %
หรือผ่านระดับ  2  ขึ้นไป 

ด้าน A 
สังเกต
พฤติกรรม 

แบบสงัเกต
พฤติกรรม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

 

2 

3. กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

กิจกรรรมการเรียนรู้ : การจัดกิจกรรมการเรียนรู้แบบ  GPAS 5 Steps   
สื่อเรียนรู้/แหล่งเรียนรู้ : หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 ของ 
สสวท. ใบงานที่ 1 การหาค าตอบของสมการเชิงเส้นด้วยกราฟ    
เวลา :   2  ชั่วโมง         

3 

ทบทวนสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร 

1 

3 

2 



แผ่นที่ 3 กิจกรรมการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง 
แผนการเรียนรู้แบบบูรณาการตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  

สาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์   แผนการจัดการเรียนรู้  เรื่อง   ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา     2   ชั่วโมง 

 

กิจกรรมการเรียนรู้    ใช้การจัดกระบวนเรียนรู้  แบบ GPAS 5 Steps     
 

ชั่วโมงที่ 1 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
   1. นักเรียนทบทวนเรื่อง สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว โดยให้นักเรียนยกตัวอย่างสมการท่ีเป็น 
สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวคนละ 1 สมการ พร้อมท้ังให้เหตุผลประกอบการตอบ เช่น x + 5 = 10  
เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เพราะมีตัวแปรเพียงตัวเดียวคือ x และ x มีดีกรีหนึ่ง พร้อมท้ังร่วมกัน 
เขียนกราฟของสมการ 1-2 สมการ  
   2. นักเรียนร่วมกนัแสดงความคิดเห็น โดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 

    • สมการเชิงเส้นสองตัวแปรคืออะไร  

    • สมการเชิงเส้นสองตัวแปรเหมือนหรือแตกต่างจากสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวอย่างไร 

    • นักเรียนสามารถหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นสองตัวแปร จากแหล่งการเรียนรู้ 
ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรืออินเทอร์เน็ต 
ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
   4. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ร่วมกันพิจารณาแถบตารางสมการบนกระดาน พร้อมท้ังต้ัง
ข้อสังเกตต่าง ๆ เกี่ยวกับสมการท่ีก าหนด และร่วมกันเติมข้อมูลท่ีขาดหายไปให้สมบูรณ์ เพื่อเช่ือมโยงความรู้ 
สู่ความหมายของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรด้วยตนเอง ดังนี้ 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 



  5. จากนั้นออกมาน าเสนอและสรุปความหมายของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยใช้ค าถามกระตุ้น
ความคิด ดังนี้  
    • จากข้อมูลในตารางสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นสมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปร 
กี่ตัวแปร ( ความรู้, มีเหตุผล )       
    (สมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นสมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปร 2 ตัวแปร) 
    • สมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีดีกรีของตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล )       
    (มีดีกรี 1) 
    • เพราะเหตุใดข้อ 11-12 จึงไม่เป็น สมการเชิงเส้นสองตัวแปร  ( ความรู้, มีเหตุผล )       
    (เพราะดีกรีสูงสุดของตัวแปรไม่เป็น 1) 
    • นักเรียนสามารถสรุปความหมายของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล )       
    (สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมีดีกรีของ 
ตัวแปรเป็นหนึ่ง) 
   6. นักเรียนสรุปความหมายของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรร่วมกันอีกครั้งว่า สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
คือ สมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมีดีกรีของตัวแปรเป็นหนึ่ง โดยครูอธิบายเพิ่มเติมเกี่ยวกับ
รูปท่ัวไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 เมือ่ A, B และ C เป็นค่าคงตัว โดยท่ี A และ B  
ไม่เป็นศูนย์  
   7. นักเรียนพิจารณาแถบโจทย์ต่อไปนี้ แล้วร่วมกันเขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์พร้อมหาค าตอบ 
ของสมการ โดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
 

    “จานใบหนึ่งมีส้มและชมพู่รวมกัน 10 ผล ถ้าจานใบนี้มีส้ม x ผล และมีชมพู่ y ผล” 
 

    • เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้อย่างไร (x + y = 10) 
    • ค าตอบของ x และ y ท่ีเป็นไปได้ มีอะไรบ้าง และนักเรียนสามารถหาค าตอบของ 
สมการเชิงเส้นสองตัวแปร  x + y = 10 ได้อย่างไร 
    การหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  x + y = 10 โดยการพิจารณาเป็นตารางค่า x  
และ y ท่ีสัมพันธ์สอดคล้องกับสมการ ดังนี้ 
 

x 1 2 3 4 5 6 7 8 9 
y 9 8 7 6 5 4 3 2 1 

 

    • ค าตอบของสมการแทนค่าของ x และ y มีความสัมพันธ์กันอย่างไร  
    (ค าตอบของค่า x หนึ่งค่า จะมีความสัมพันธ์กับค าตอบของค่า y เพียงค่าเดียว) 
    • ค าตอบของค่า x และ y ของสมการนี้สามารถน ามาเขียนคู่อันดับได้หรือไม่                 
    (ได้ คือ (1, 9), (2, 8), (3, 7), (4, 6), (5, 5), (6, 4), (7, 3), (8, 2), (9, 1)) 



   8. นักเรียนน าคู่อันดับท่ีได้จากค าตอบของสมการเชิงเส้นข้างต้นมาเขียนคู่อันดับบนกราฟ และร่วมกัน
พิจารณาลักษณะของกราฟว่ามีลักษณะเป็นอย่างไร  
    (ลักษณะของกราฟเป็นจุดเรียงกันในแนวส่วนของเส้นตรง) 
   9. นักเรียนและครูร่วมกันอภิปรายเกี่ยวกับค่า x และ y ท่ีจะสอดคล้องกับสมการเชิงเส้นสองตัวแปร             
Ax + By + C = 0 ก็ต่อเมื่อ แทนค่า x ด้วย a และแทนค่า y ด้วย b ในสมการ Ax + By + C = 0 แล้วท าให้
สมการเป็นจริง เรียกคู่อันดับ (a, b) ท่ีสอดคล้องเหล่านั้นว่า ค าตอบของสมการเชิงเส้น 
   10. นักเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกันหาแนวคิด วิธีการพิจารณาคู่อันดับท่ีสอดคล้องกับสมการ 3x – y = 6 
โดยใช้วิธีอื่น ๆ จากนั้นผู้แทนนักเรียนแต่ละกลุ่มออกมาน าเสนอแนวคิดหน้าช้ันเรียน  
    จากสมการ 3x – y = 6 พิจารณาคู่อันดับ (x, y) ท่ีสอดคล้องกับสมการ เช่น การสร้างตารางคู่ 
อันดับ (x, y) 
       

x … –2 –1 0 1 2 3 4 … 
y … –12 –9 –6 –3 0 3 6 … 

 

    เขียนแสดงค าตอบโดยใช้กราฟ ดังนี้ 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   11. นักเรียนร่วมกันสรุปได้ว่า จากกราฟหมายความว่า คู่อันดับ (x, y) ท่ีสอดคล้องกับสมการเชิงเส้น 
จะมีพิกัดอยู่บนเส้นตรง 3x – y = 6 หรือในทางกลับกัน คู่อันดับ (x, y) ท่ีเป็นพิกัดของจุดบนเส้นตรง  
3x – y = 6 ก็จะเป็นค าตอบของสมการ 3x – y = 6 ด้วย 
ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
  12. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน แต่ละกลุ่มร่วมกันสร้างสมการเชิงเส้นสองตัวแปรกลุ่มละ  
1 สมการ พร้อมท้ังหาค าตอบท่ีสอดคล้องกับสมการเชิงเส้นโดยใช้การสร้างตารางคู่อันดับและเขียนกราฟ  
แสดงค าตอบของสมการลงในกระดาษเปล่า จากนั้นสลับผลงานกับกลุ่มอื่น เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไข  
ให้ถูกต้อง 



  13. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 

    • สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมีดีกรีของ 
ตัวแปรเป็นหนึ่ง รูปท่ัวไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 เมื่อ A , B และ C  
เป็นค่าคงตัว โดยท่ี A และ B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน 

    • คู่อันดับ (a, b) จะสอดคล้องกับสมการ Ax + By + C = 0 ก็ต่อเมื่อ แทนค่า x ด้วย a และแทน
ค่า y ด้วย b ในสมการ Ax + By + C = 0 แล้วท าให้สมการเป็นจริง เรียกคู่อันดับ (a, b) ท่ีสอดคล้องเหล่านั้น
ว่า ค าตอบของสมการเชิงเส้น และพบว่าค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีไ ด้หลายค าตอบ   
ซึ่งสามารถหาค าตอบของสมการได้จากการสร้างตารางคู่อันดับ (x, y) ของสมการ และการเขียนแสดงค าตอบ
โดยใช้กราฟได้ 
 

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
 

   14. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานการสร้างสมการเชิงเส้นสองตัวแปร พร้อมท้ังหาค าตอบท่ี
สอดคล้องกับสมการเชิงเส้นโดยใช้การสร้างตารางคู่อันดับและเขียนกราฟแสดงค าตอบของสมการหน้าช้ันเรียน  
โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
   15. นักเรียนร่วมกันอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างานท่ีมี
แบบแผน 

 

ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
 

  16. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นสองตัวแปรให้เกิด 
ความเข้าใจยิ่งขึ้น 
  17. นักเรียนประเมนิตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรม 
ในประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร 
 จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบขั้นตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคมเกิดประโยชน์ 
ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
 
 



ชั่วโมงที่ 2 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
   1. นักเรียนทบทวนการหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากแถบโจทย์บนกระดาน ดังนี้ 
   

ผลต่างของจ านวนเต็มสองจ านวนเท่ากับ 2 จงเขียนคู่อันดับและกราฟของจ านวนเต็มทั้งสองนี้ 
 

โดยผู้แทนนักเรียนสลับกันออกมาเขียนแสดงวิธีคิดบนกระดาน พร้อมท้ังเขียนกราฟแสดงค าตอบ ได้ว่า 
 

    ให้ x และ y เป็นจ านวนเต็มสองจ านวน 
    เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้ว่า   x – y = 2 
 

พิจารณาคู่อันดับ (x, y) ที่สอดคล้องกับสมการ เช่น การสร้างตารางคู่อันดับ (x, y) ที่สอดคล้องกับสมการ 
 

x … –2 –1 0 1 2 … 
y … –4 –3 –2 –1 0 … 

  

 เขียนกราฟแสดงค าตอบ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   2. นักเรียนร่วมกนัแสดงความคิดเห็นโดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • นักเรียนสามารถเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
    • นักเรียนสามารถหาจุดตัดแกน X และแกน Y ของกราฟสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร จากแหล่ง  
การเรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรือ
อินเทอร์เน็ต 
 



ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
   4. นักเรียนพิจารณากราฟของสมการ 2x + y = 8 พร้อมท้ังเขียนกราฟของสมการ และร่วมกัน 
ตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    • นักเรียนสามารถจัดรูปสมการ 2x + y = 8 ในรูปท่ัวไปได้อย่างไร  
     ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (รูปท่ัวไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรคือ Ax + By + C = 0 นั่นคือ 2x + y – 8 = 0) 

    • จากกราฟ 2x + y = 8  ตัดแกน X และแกน Y ท่ีจุดใด 
     ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี )  
    (กราฟ 2x + y = 8  ตัดแกน X ท่ีจุด (4, 0)  และตัดแกน Y ท่ีจุด (0, 8)) 

    • จากสมการเชิงเส้นรูปท่ัวไป Ax + By + C = 0 นักเรียนคิดว่าสามารถจัดรูปสมการในรูปอื่น 
ได้อีกหรือไม่ อย่างไร (นักเรียนช่วยกันน าเสนอแนวคิด โดยครูแนะน าเพิ่มเติม จนกระท่ังได้ค าตอบ) ดังนี้ 
     ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
 
     (จาก   Ax + By + C =  0  
     จัดรูปใหม่             By  =  –Ax – C 
             y  =   –      x           
 
      แทนค่า a = –    และ b = –     
 

     จะได้สมการมาตรฐานในรูป  y  = ax – b    
     โดยจะเรียก a ว่า ความชันของกราฟ  และเรียก (0, b) ว่าเป็นจุดตัดบนแกน Y) 

B 
A 

B 
A 

B 
C 

B 
–C 



   5. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายความสัมพันธ์ของกราฟสมการเชิงเส้นสองตัวแปรกับจุดตัดแกน X  
และแกน Y ได้ว่าการเขียนกราฟสามารถใช้วิธีการหาจุดตัด แกน X และแกน Y ได้ดังนี้  
    - หาจุดตัดบนแกน X  โดยแทนค่า y = 0 แล้วหาค่า x จะได้ (x, 0) เป็นจุดตัดบนแกน X 
    - หาจุดตัดบนแกน Y  โดยแทนค่า x = 0 แล้วหาค่า y จะได้ (0, y) เป็นจุดตัดบนแกน Y 
   6. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ร่วมกันเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นต่อไปนี้ 
บนแกนกราฟเดียวกัน 2x + y = 8,  y – 3x = 9 และ y + 2 = 0 จากนั้นผู้แทนนักเรียน 3 กลุ่มออกมา
น าเสนอกราฟกลุ่มละ 1 กราฟ บนแกนกราฟเดียวกัน และร่วมกันตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้  

    • จากกราฟ  2x + y = 8  จัดให้อยู่ในรูปท่ัวไปได้อย่างไร และมีความชันเท่าไร  
    (รูปท่ัวไปคือ y = –2x + 8 มีความชัน (a) เท่ากับ –2) 

    • ลักษณะกราฟของสมการ 2x + y = 8  เป็นอย่างไร  
    (ลักษณะกราฟเอียงด้านซ้าย และท ามุมป้านกับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา) 

    • จากกราฟ  y – 3x = 9 จัดให้อยู่ในรูปท่ัวไปได้อย่างไร และมีความชันเท่าไร  
    (รูปท่ัวไปคือ y = 3x + 9 มีความชัน (a) เท่ากับ 3) 

    • ลักษณะกราฟของสมการ y – 3x = 9 เป็นอย่างไร  
    (ลักษณะกราฟเอียงด้านขวา และท ามุมแหลมกับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา)  

    • จากกราฟ  y + 2 = 0 จัดให้อยู่ในรูปท่ัวไปได้อย่างไร และมีความชันเท่าไร  
    (รูปท่ัวไปคือ y = –2  มีความชัน (a) เท่ากับ 0) 
   7. นักเรียนร่วมกนัสรุปข้อสังเกตท่ีได้จากรูปสมการมาตรฐาน y = ax + b เมื่อ a และ b  
เป็นค่าคงตัว ได้ว่า  

    • a > 0 นั่นคือ ความชันมีค่ามากกว่า 0 กราฟของเส้นตรงจะเอียงด้านขวา และท ามุมแหลมกับ 
แกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา 

    • a < 0 นั่นคือ ความชันมีค่าน้อยกว่า 0 กราฟของเส้นตรงจะเอียงด้านซ้าย และท ามุมป้านกับ     
แกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา 

    • a = 0 นั่นคือ ความชันมีค่าเท่ากับ 0 กราฟของเส้นตรงจะขนานกับแกน X 
 

ขัน้ที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

   8. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน แต่ละกลุ่มร่วมกันก าหนดสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
คนละ 1 สมการตามจ านวนสมาชิกในกลุ่ม พร้อมท้ังเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นโดยการหาจุดตัดแกน X 
และแกน Y ลงในกระดาษกราฟ จากนั้นสลับผลงานกับกลุ่มอื่น เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
 
 



   9. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 

    • สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมีดีกรี 
ของตัวแปรเป็นหนึ่ง รูปท่ัวไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 เมื่อ A, B และ C      
เป็นค่าคงตัว โดยท่ี A และ B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน  

    • การเขียนกราฟสามารถใช้วิธีการหาจุดตัด แกน X และแกน Y ได้ ดังนี้  
     - หาจุดตัดบนแกน X  โดยแทนค่า y = 0 แล้วหาค่า x จะได้ (x, 0) เป็นจุดตัดบนแกน X 
     - หาจุดตัดบนแกน Y  โดยแทนค่า x = 0 แล้วหาค่า y จะได้ (0, y) เป็นจุดตัดบนแกน Y 

    • จากรูปสมการมาตรฐาน y = ax + b เมื่อ a และ b เป็นค่าคงตัว พบว่า  
     - a > 0 นั่นคือ ความชันมีค่ามากกว่า 0 กราฟของเส้นตรงจะเอียงด้านขวา และท ามุมแหลม
      กับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา 
     - a < 0 นั่นคือ ความชันมีค่าน้อยกว่า 0 กราฟของเส้นตรงจะเอียงด้านซ้าย และท ามุมป้าน
      กับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา 
     - a = 0 นั่นคือ ความชันมีค่าเท่ากับ 0 กราฟของเส้นตรงจะขนานกับแกน X 
 

ขั้นที่ 4  ขั้นสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
 

 10. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานการเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยการหาจุดตัด
แกน X และแกน Y  หน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
   11. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 

ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
 

  12. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการเขียนกราฟของสมการเชิงเส้น 
สองตัวแปร โดยการหาจุดตัดแกน X และแกน Y  ให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
  13. นักเรียนประเมนิตนเอง โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรม  
ในประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม เกิดประโยชน์ต่อ
สังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 



ใบงานที่ 1.1 เร่ือง การหาค าตอบของสมการเชิงเส้นด้วยกราฟ 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนหาค าตอบของกิจกรรมต่อไปนี้  

1. พิจารณาว่ากราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรที่ก าหนดมีค าตอบหรือไม่ ถ้ามีค าตอบ มี 1 ค าตอบ 
หรือมีค าตอบมากมายไม่จ ากัด 
 
 
    1)                         y   2)                    y 
 
 
 
 
                          0      0 
 
 

  …………………………………………………….                    ……………………………………………………. 
 
 
    3)                        y   4)      y 
 
 
 
 
                          0       0 
 
  
       …………………………………………………….                    ……………………………………………………. 
 
 
 
 
 

x x 

x x 



2. หาค าตอบของระบบสมการต่อไปนี้ จากกราฟที่ก าหนดให้ 
1) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ตอบ………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 
2) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ตอบ………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 



เฉลยใบงานที่ 1.1 เร่ือง การหาค าตอบของสมการเชิงเส้นด้วยกราฟ 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนหาค าตอบของกิจกรรมต่อไปนี้  

1. พิจารณาว่ากราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรที่ก าหนดมีค าตอบหรือไม่ ถ้ามีค าตอบ มี 1 ค าตอบ 
หรือมีค าตอบมากมายไม่จ ากัด 
 
 
    1)                         y   2)                    y 
 
 
 
 
                          0      0 
 
          

                      มี 1 ค าตอบ                         มีค าตอบมากมายไม่จ ากัด                   
 
 
 
    3)                        y   4)      y 
 
 
 
 
                          0       0 
 
  
                        ไม่มีค าตอบ            มี 1 ค าตอบ 
 
 
 
 

x x 

x x 



2. หาค าตอบของระบบสมการต่อไปนี้ จากกราฟที่ก าหนดให้ 
1) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ  เส้นตรงตัดกันท่ี (2, -3)  ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  คือ (2, -3) หรือ  x = 2  
และ y = -3   
2) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ  ไม่มีค่า x และค่า y ท่ีสอดคล้องกับระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรนี้ ดังนั้น ระบบสมการเชิงเส้นนี้ 
ไม่มีค าตอบ 



แผ่นที่ 4 ชุดค าถามกระตุ้นเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้ ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงก่อนเรียน 
 

  Q1. สมการเชิงเส้นสองตัวแปรคืออะไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q2. นักเรียนสามารถหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร  
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q3. นักเรียนสามารถเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q4. นักเรียนสามารถหาจุดตัดแกน X และแกน Y ของกราฟสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล ) 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงระหว่างเรียน  
 

  Q5. กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q6. นักเรียนสามารถหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงหลังเรียน  

  Q7. นักเรียนมีวิธีการอย่างไรบ้างท่ีจะหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล, มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q8. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้แก้โจทย์ปัญหาได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    Q9. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปประยุกต์ใช้ในชีวิตประจ าวัน
เกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร  ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 5 แนวทางที่ครูน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพยีงมาใช้จัดการเรียนรู้ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้  ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

ครูผู้สอนน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียงมาจัดกิจกรรมการเรียนรู้ดังนี้ 

ความรู้ที่ครูต้องมีก่อนสอน 
 

1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 

คุณธรรมของครูในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

1. มีความตรงต่อเวลา 
2. มีความยุติธรรม 
3. มีความเมตตา 
4. มีความเพียร 
5. มีความอดทน 
6. มีความใฝ่เรียนรู้ 
 

ประเด็น มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 

 
เนื้อหา 
 

ครูเลือกเรื่องที่สอนให้สอดคล้องกบัตัวชี้วัด 
เพ่ือให้ผู้เรียนมีทักษะการคิดค านวณและ
สามารถน าความรู้ที่ได้ไปประยุกต์ใช้ใน
ชีวิตประจ าวันได้ 

ครูมีการวิเคราะห์หลักสูตร 
เน้ือหา ได้เหมาะสมตรงตาม
มาตรฐานและตัวชี้วัด 
 

จัดการเรียนรู้ให้ครอบคลุม 
ตามจุดประสงค ์

 
เวลา 
 

1. นักเรียนได้รับความรู้ ความเข้าใจและ
ฝึกปฏิบัติจากการแก้โจทย์ปัญหา  
2. นักเรียนสามารถน าความรู้ที่มีอยู่ไป
ประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

จัดกิจกรรมเก่ียวกับการแก้
โจทย์ปัญหาได้เหมาะสมกับ
เวลาและวัยผู้เรียน 
 

1. ครูเตรียมสื่อการสอน ใบงานและ
กิจกรรมให้น่าสนใจ 
2.ประเมินศักยภาพของนักเรียนเป็น
รายบุคคลเพ่ือจัดกลุ่มนักเรียน 

 
การจัดกิจกรรม 
 

ส่งเสริมให้นักเรียนใฝ่เรียนรู้และน าความรู้
มาประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

ใช้แหล่งเรียนรู้ให้นักเรียน
ศึกษาและจัดกิจกรรมได้
สอดคล้องเหมาะสมกับ
จุดประสงค์และวัยผู้เรียน 

เตรียมวิธีป้องกันและแก้ปัญหาจาก
การปฏิบัติกิจกรรม  

 
สื่อ/อุปกรณ ์
 

1.เพ่ือให้นักเรียนเห็นคุณค่าของแหล่ง
เรียนรู้ภายในโรงเรียนและเกิดจิตส านึกใน
การอนุรักษ์สิ่งแวดล้อม 
2. นักเรียนได้รับประสบการณ์ตรงในการ
เรียนรู้และเกิดความภาคภูมิใจในความ
เป็นไทยและความสามารถของตนเอง 

ครูจัดเตรียมใบงานที่
เหมาะสมกับเน้ือหาที่สอน
และความสนใจของผู้เรียน 
 

ครูเตรียมสื่อส ารองรองรับกรณีที่มี
เหตุการณ์เปลี่ยนแปลง 
 

 
แหล่งเรียนรู้ 
 

เพ่ือให้จัดกระบวนการเรียนรู้ได้ครบถ้วน
ตามท่ีวางแผนไว้ 

ครูจัดกระบวนการเรียนรู้ได้
เหมาะสม กับเวลาท่ีก าหนด
ไว้ 

จัดการเรียนรู้ได้ครบตามจุดประสงค์
ที่ก าหนดไว้ 
 

 
ประเมินผล 
 

เพ่ือออกแบบเครื่องมือวัดและประเมินผล
ที่สอดคล้องกับภาระงาน/เน้ือหาที่ 
ต้องการวัด 

มีการออกแบบวิธีการวัด
และประเมินผลได้สอดคล้อง
เหมาะสมกับตัวชี้วัดและ
เหมาะสมกับเวลา  

1. ศึกษาวิธีการวัดและประเมินผล
ผู้เรียนที่หลากหลาย 
2. จัดเตรียมเครื่องมือวัดและ
ประเมินผลไว้ล่วงหน้า 

 



แผ่นที่ 6 ผลที่จะเกิดขึ้นกับผู้เรียนจากการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้  ทบทวนสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

6.1 ผู้เรียนจะได้ฝึกคิดและฝึกปฏิบัติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 

 

ความรู้ที่นักเรียนต้องมีก่อน 
1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 

คุณธรรมของนักเรียนที่จะท าให้การเรียนรู้ส าเร็จ 
1. มีความรับผิดชอบ   
2. มีความใฝ่เรียนรู้   
3. มีความมุ่งมั่นในการท างาน 
4. มีความสามัคคีในหมู่คณะ 
5. มีความพอเพียงกับการด าเนินชีวิต 
 

มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 
แสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์  
ได้ถูกต้อง 

เน้ือหาตัวอย่างโจทย์ปัญหา ได้พอเหมาะ 
พอดี  ท างานทันเวลา 

มีทักษะในการแก้โจทย์ปัญหาและน าไปใช้
ในชีวิตจริง 

 

6.2 ผู้เรียนจะได้เรียนรู้การใช้ชีวิตที่สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลง 4 มิติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 
                 ด้าน  
องค์ประกอบ 

สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลงในด้านต่าง ๆ 
วัตถุ/เศรษฐกิจ สังคม สิ่งแวดล้อม วัฒนธรรม 

 

K ความรู้  

เรียนรู้หลักในการ
ท างานกลุ่ม 
 
 

1. มีความรู้ในการท างานร่วมกัน 
2. ได้ความรู้ใหม่ ๆ จากการ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้กับเพื่อนและครู 
3. มีการแบ่งปันความรู้ ช่วยเหลือ
ให้กับเพื่อนในชั้นเรียน 

การเลือกใช้วัสดุอุปกรณ์ที่
ถูกต้องเหมาะสมกับงาน  

1. มีความรู้เก่ียวกับ
วัฒนธรรมในการอยู่
ร่วมกันการท างาน 
 

 

P ทักษะ  

มีการวางแผนการ
ท าชิ้นงานได้อย่าง
ถูกต้องสวยงาม 
 
 

เรียนรู้กระบวนการท างานกลุ่ม  
โดยฝึกการท างานร่วมกันฝึก
กระบวนการคิดอย่างเป็นระบบ   
มีทักษะการท างานกลุ่ม มีทักษะ
การอ่าน ทักษะการเขียนทาง
คณิตศาสตร์ 

ฝึกทักษะการท างานการ
ช่วยเหลือกัน รู้จักแบ่ง
หน้าที่ความรับผิดชอบ 
การก าหนดขั้นตอนใน 
การท างาน 

ใช้สัมพันธภาพที่ดีใน
การเข้าร่วมกิจกรรม
กลุ่ม 

 

 
A ค่านิยม  

เห็นคุณค่าของวัสดุ 
อุปกรณ์ ที่น ามาท า
เป็นชิ้นงานโดยใช้
อย่างประหยัดและ
รู้คุณค่า 

1. เกิดการช่วยเหลือซึ่งกันและกัน 
2. มีความสามคัคี ความร่วมมือกัน
ในการท างาน 
3. การยอมรับฟังความคิดเห็นของ
บุคคลอื่น 

ตระหนักและเห็นคุณค่า
ของผลงานตนเองและมี
จิตส านึกในการใช้สื่อ
อุปกรณ์อย่างมีคุณค่า 

1. มีความรักและรู้คุณ
ค่าของความเป็นไทย 
2. มีความภาคภูมิใจใน
ผลงานและเห็นคุณค่า 

 
 

C สมรรถนะ  

1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์ คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 

 

น าไปสู่ความย่ังยืน 
 

หลักทรงงานในหลวงรัชกาล 9   ข้อท่ี 1. จะท าอะไรต้องศึกษาขอ้มูลให้เป็นระบบ   ทรงศึกษาข้อมูลรายละเอียดอย่างเป็นระบบจากข้อมูล
เบื้องต้น ทั้งเอกสาร แผนที่ สอบถามจากเจ้าหน้าที่ นักวิชาการ และราษฎรในพื้นที่ให้ได้รายละเอียดที่ถูกต้อง เพื่อน าข้อมูลเหล่าน้ันไปใช้ประโยชน์
ได้จริงอย่างถูกต้อง รวดเร็ว และตรงตามเป้าหมาย   
 
 

พระบรมราโชบาย ด้านการศกึษา ในหลวงรัชกาลท่ี 10  ขอ้ท่ี 1. มีพื้นฐานชีวิตท่ีมั่นคง มีคุณธรรม ให้รู้จักแยกแยะสิ่งที่ผิด-ที่ถกู สิ่งชั่ว-สิ่งดี 
เพื่อปฏิบัติแต่สิ่งที่ชอบที่ดีงาม ปฏิเสธสิ่งที่ผิดที่ชั่ว เพื่อสร้างคนดีใหแ้ก่บ้านเมือง 
 

 

SDGs ๑๗ เป้าหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน เป้าหมายท่ี 4 รับรองการศึกษาที่เท่าเทียมและทั่วถึง ส่งเสริมการเรียนรู้ตลอดชีวิตแก่ทุกคน 
 



บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
ผลการสอน 
 .......................................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................................................ .......
........................................................................................................................... ............................................................................ 

ปัญหา/อุปสรรค 
 ......................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................... 
ข้อเสนอแนะ/แก้ไข 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................ 
 
                                                           ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
                                                                     (  นางสาวณัฐธิดา  ชูสกล  )    
                                                             วันท่ี............เดือน........................พ.ศ............ 
 

ความเห็นของหัวหน้าสถานศึกษาหรือผู้ได้รับมอบหมาย 
.............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
              หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
 

       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                    หัวหน้าฝ่าย / รองฝ่ายวิชาการ 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                  ผู้อ านวยการโรงเรียนสวนศรีวิทยา 



 

 

 

แผนการจัดการเรียนรู ้

 

เรื่องที่ 2  
ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร 

 

 

 
 



 

แผ่นที่ 1 ผังโครงสร้างแผนการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการเรียนรู้  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่   3   เวลา 1 ชั่วโมง 
 

 

ชื่อแผนการเรียนรู้  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร         
( จ านวน  1  ช่ัวโมง ) 

สาระส าคัญ 

ให้ a, b, c, d, e และ f เป็นจ านวนจริงที่ a, b, c, d ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
ประกอบด้วย  

     ax + by = e                       1 
     cx + dy = f                        2 
    เรียกว่า ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรที่มี x และ y เป็นตัวแปร 
    โดยมี  a และ c เป็นสัมประสิทธ์ิของตัวแปร x 
         b และ d เป็นสัมประสิทธ์ิของตัวแปร y 
    และเรียกคู่อันดับ (p, q) ท่ีสอดคล้องกับสมการทั้งสอง หรือคู่อันดับ (p, q) ที่เมื่อแทนค่า x  
   ด้วย p และค่า y ด้วย q แล้วท าให้สมการเป็นจริงว่า ค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน  
 

1. ความสามารถในการส่ือสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
  

1 อยู่อย่างพอเพียง 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรียนรู้ 
4. มุ่งมั่นในการท างาน 

ภาระงาน/ช้ินงาน  
 

 ใบงานท่ี 2 สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

เร่ืองระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3             
สาระการเรียนรู้  ลักษณะของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร และการเขียน
กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 



แผ่นที่ 2 ผังภาพการออกแบบการเรียนรู้แบบยอ้นกลับ (Backward Design)  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการเรียนรู้ ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3 เวลา 1 ชั่วโมง 
 

 
  

 

 

  

1. เป้าหมายการเรียนรู้ 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด   ค 1.3 ม.3/3     
  ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
 

สาระส าคญั 
ให้ a, b, c, d, e และ f เป็นจ านวนจริงที่ a, b, c, d ไม่เป็นศูนย์
พร้อมกัน ประกอบด้วย  
 
 
 
เรียกว่า ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรที่มี x และ y เป็นตัวแปร 
โดยมี  a และ c เป็นสัมประสิทธ์ิของตัวแปร x 
       b และ d เป็นสัมประสิทธ์ิของตัวแปร y 
และเรียกคู่อันดับ (p, q) ท่ีสอดคล้องกับสมการทั้งสอง หรือคู่อันดับ 
(p, q) ที่เมื่อแทนค่า x ด้วย p และค่า y ด้วย q แล้วท าให้สมการ
เป็นจริงว่า ค าตอบของระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  
1.  อธิบายความหมายของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (K) 
2. เขียนกราฟเพ่ือหาจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองเส้นที่เป็นค าตอบของ
ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร (P) 
3. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การแก้สมการ 
เชิงเส้นตัวแปรเดียว คู่อันดับ และกราฟไปใช้ในระบบสมการเชิงเส้น 
สองตัวแปร (A) 
 

สาระการเรียนรู้  
ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร 
 
 
 
 

 
 

1. เป้าหมายการเรียนรู้ (ต่อ) 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน 
1. ความสามารถในการสื่อสาร เข้าใจในสิ่งที่โจทย์ให้และหาค าตอบ 
พูดแสดงความคิดเห็น น าเสนอแนวทางหาค าตอบ 
2. ความสามารถในการคิด การคิดวิเคราะห์ คิดสังเคราะห์ 
การคิดอย่างสร้างสรรค ์
3. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต ทักษะการท างานกลุ่มและ 
การอยู่ร่วมกันในสังคมด้วยการเสริมสร้างความสัมพันธ์อันดีระหว่าง
บุคคล   ในการหาค าตอบของโจทย์ 
 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. มีวินัย ปฏิบัติตามกฎ ระเบียบของกลุ่มและสังคม มีมารยาท 
2. ใฝ่เรียนรู้ ต้ังใจเรียน มีความเพียรพยายามในการเรียนรู้ 
กระตือรือร้นในการปฏิบัติกิจกรรม แสวงหาความรู้ จากแหล่งเรียนรู้ 
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ด้วยวิธีการต่าง ๆ 
3. อยู่อย่างพอเพียง รู้จักวางแผน ประมาณตน คิด พูด  
ท าอย่างมีเหตุผล 
4. มุ่งมั่นในการท างาน ต้ังใจและรับผิดชอบในการปฏิบัติหน้าท่ี 
ที่ได้รับมอบหมายให้ส าเร็จ 
 

2. หลักฐานการเรียนรู้  

ภาระงาน/ชิ้นงาน :  
ใบงานที่ 2 เรื่อง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
 

การวัดประเมินผล : 
ประเด็น วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ประเมิน 

ด้าน K 
สังเกตการ
ตอบค าถาม 

แบบสงัเกตการ
ตอบค าถาม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

ด้าน P ตรวจใบงาน ใบงาน 
ผ่านเกณฑ์การประเมิน 60 %
หรือผ่านระดับ  2  ขึ้นไป 

ด้าน A 
สังเกต
พฤติกรรม 

แบบสงัเกต
พฤติกรรม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

 

2 

3. กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

กิจกรรรมการเรียนรู้ : การจัดกิจกรรมการเรียนรู้แบบ  GPAS 5 Steps   
สื่อเรียนรู้/แหล่งเรียนรู้ : หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 ของ 
สสวท. ใบงานที่ 2 เรื่อง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร     
เวลา :   1  ชั่วโมง         

3 

ระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร 

1 

3 

2 

1 



แผ่นที่ 3 กิจกรรมการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง 
แผนการเรียนรู้แบบบูรณาการตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  

สาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์   แผนการจัดการเรียนรู้  เรื่อง   ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา     1   ชั่วโมง 

 
 

กิจกรรมการเรียนรู้    ใช้การจัดกระบวนเรียนรู้  แบบ GPAS 5 Steps     
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
 

   1. นักเรียนร่วมกนัสนทนาทบทวนความรู้เรื่อง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร ดังนี้ 
    • สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการท่ีแสดงความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมีดีกรีของ
ตัวแปรเป็นหนึ่ง รูปท่ัวไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 เมื่อ A, B และ C  
เป็นค่าคงตัว โดยท่ี A และ B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน  
    • การเขียนกราฟสามารถใช้วิธีการหาจุดตัด แกน X และแกน Y ได้ดังนี้  
     - หาจุดตัดบนแกน X  โดยแทนค่า y = 0 แล้วหาค่า x จะได้ (x, 0) เป็นจุดตัดบนแกน X 
     - หาจุดตัดบนแกน Y  โดยแทนค่า x = 0 แล้วหาค่า y จะได้ (0, y) เป็นจุดตัดบนแกน Y 
   2. นักเรียนร่วมกนัแสดงความคิดเห็นโดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร 
    • นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการเขียนกราฟของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
จากแหล่งการเรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียน 
หรืออินเทอร์เน็ต 
 

ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
 

   4. นักเรียนพิจารณาแถบโจทย์ต่อไปนี้ แล้วร่วมกันเขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ โดยผู้แทนนักเรียน 
ออกมาเขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์บนกระดาน พร้อมท้ังร่วมกันตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
 

จ านวนสองจ านวนที่มีผลบวกเป็น 4 และผลต่างเป็น 2 
 
    • จากโจทย์สามารถเขียนประโยคสัญลักษณ์ได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
    (ให้ x และ y เป็นจ านวนเต็มสองจ านวน เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้ว่า x + y = 4  
และ  x – y = 2) 
    • สมการ x + y = 4 และ  x – y = 2 เป็นสมการเชิงเส้นสองตัวแปรหรือไม่ ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
    (เป็นสมการเชิงเส้นสองตัวแปร) 
    • ถ้าน า x = 3 และ y = 1 คู่อันดับ (x, y) แทนค่าลงในสมการเชิงเส้นท้ังสองสมการ 
ผลลัพธ์ที่ได้เป็นอย่างไร  ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
 
 



    จากโจทย์   จ านวนสองจ านวนท่ีมีผลบวกเป็น 4 และผลต่างเป็น 2 
        ให้ x และ y เป็นจ านวนเต็มสองจ านวน 
           เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ได้ดังนี้   
         x + y = 4                  1 
         x – y = 2                  2 
        แทนค่า x = 3 และ y = 1 ลงใน สมการ  1  จะได้ว่า 
         3 + 1 = 4  ท าให้สมการเป็นจริง 
      และแทนค่า x = 3 และ y = 1 ลงใน สมการ  2  จะได้ว่า 
         3 – 1 = 2  ท าให้สมการเป็นจริง 
    นั่นคือ เมื่อแทนค่า x = 3 และ y = 1 ลงในสมการเชิงเส้นท้ังสองสมการ พบว่า สมการเป็นจริง 
    • เขียนกราฟของสมการเชิงเส้นท้ังสองสมการและพิจารณาว่าสมการเชิงเส้นท้ังสอง  
ตัดกันท่ีจุดใด ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    (จากกราฟพบว่า สมการเชิงเส้นท้ังสองสมการตัดกันท่ีจุด (3,1) ซึ่ง สอดคล้องกับค่า x และ y  
ท่ีท าให้สมการเชิงเส้นท้ังสองสมการเป็นจริง) 
   5. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายเกี่ยวกับประโยคสัญลักษณ์ของสมการเชิงเส้นท่ีได้ท้ังสองสมการข้างต้น
เรียกว่า ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร และจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เมื่อน าค่าตัวแปร (x, y) 
แทนค่าในสมการแล้วท าให้สมการเป็นจริง หรือเมื่อเขียนกราฟของสมการแล้ว กราฟของเส้นตรง 
ท่ีตัดกันหนึ่งจุด จุดนั้นเรียกว่า ค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

 6. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน รับแถบโจทย์กลุ่มละ 2 ข้อ โดยแต่ละกลุ่มร่วมกันเขียนโจทย์ 
ท่ีก าหนดให้ ในรูปสมการเชิงเส้นสองตัวแปร พร้อมท้ังเขียนกราฟเพื่อหาจุดตัดของเส้นตรงท้ังสองเส้น 
ท่ีเป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรลงในกระดาษเปล่า จากนั้นสลับผลงานกับกลุ่มอื่น  
เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
    1) หาจ านวนสองจ านวนท่ีมีผลบวกเป็น 3 และผลต่างเป็น 1 
    2) ผลบวกของจ านวนสองจ านวนเท่ากับ 4 และผลต่างของจ านวนท้ังสองนี้เท่ากับ 1              
หาจ านวนท้ังสอง 
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 7. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • ให้ a, b, c, d, e และ f เป็นจ านวนจริงท่ี a, b, c, d ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน ระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร ประกอบด้วย  
     ax + by = e        1 
     cx + dy = f       2 
     เรียกว่า ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีมี x และ y เป็นตัวแปร 
     โดยมี a และ c เป็นสัมประสิทธิ์ของตัวแปร x 
       b และ d เป็นสัมประสิทธิ์ของตัวแปร y 
     และเรียกคู่อันดับ (p,q) ท่ีสอดคล้องกับสมการท้ังสอง หรือคู่อันดับ (p, q) ท่ีเมื่อแทนค่า x  
ด้วย p และค่า y ด้วย q แล้วท าให้สมการเป็นจริงว่า ค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
 

   8. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานหน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
   9. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 
 

ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
 

  10. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   
ให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
   11. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรม 
ในประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
  จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม  
เกิดประโยชน์ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1

1 



ใบงานที่ 2 เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแต่ละคนในกลุ่มช่วยกันเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ แล้วตอบค าถาม 
 

1. 2x + y - 1 =  0,  4x + 2y - 2 =  0 
 
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        

 
 
 

 1) กราฟสองเส้นนี้มีลักษณะอย่างไร 
              
 
 2) กราฟสองเส้นตัดกันท่ีจุดใด  
              
 
 3) ค าตอบของสมการเชิงเส้นของท้ังสองสมการ คืออะไร  
              

 

x 

y 



2. x - 3y + 1 =  0, 3x + y + 1 =  0 

 

                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        
                        

 
  
 
 1) กราฟสองเส้นมีลักษณะอย่างไร         

             
 

 2) กราฟสองเส้นตัดกันท่ีจุดใด         
             
 

 3) ค าตอบของสมการเชิงเส้นของท้ังสองสมการ คืออะไร      
             
 
 

 
 

x 

y 



เฉลยใบงานที่ 2  เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแต่ละคนในกลุ่มช่วยกันเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ แล้วตอบค าถาม 
 

1. 2x + y - 1 =  0,  4x + 2y - 2 =  0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 1) กราฟสองเส้นนี้มีลักษณะอย่างไร 
  กราฟมีลักษณะเป็นเส้นตรงเส้นเดียวกัน        
 
 2) กราฟสองเส้นตัดกันท่ีจุดใด  
  ไม่มีจุดตัดเพราะเป็นเส้นเดียวกัน        
 
 3) ค าตอบของสมการเชิงเส้นของท้ังสองสมการ คืออะไร  
  มีค าตอบมากมาย           
 
        

 



2. x - 3y + 1 =  0, 3x + y + 1 =  0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  1) กราฟสองเส้นมีลักษณะอย่างไร         
 กราฟท้ังสองเส้นเป็นเส้นตรง         
 

  2) กราฟสองเส้นตัดกันท่ีจุดใด         
 (- 

2

5
   , 

2

5
)           

 
  3) ค าตอบของสมการเชิงเส้นของท้ังสองสมการ คืออะไร      

 (- 
2

5
   , 

2

5
)  หรือ  x =  - 2

5
   ,   y =  2

5
        

 
 
 
 
 



แผ่นที่ 4 ชุดค าถามกระตุ้นเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้ ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 1 ชั่วโมง 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงก่อนเรียน 
 

  Q1. สมการเชิงเส้นสองตัวแปรคืออะไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q2. สมการเชิงเส้นสองตัวแปรเหมือนหรือแตกต่างจากสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวอย่างไร  
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q3. นักเรียนสามารถหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร  
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q4. นักเรียนสามารถเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q5. นักเรียนสามารถหาจุดตัดแกน X และแกน Y ของกราฟสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล ) 
ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงระหว่างเรียน  
 

  Q6. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q7. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q8. จุดตัดร่วมของกราฟท่ีเกิดจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น 
หรือไม่ อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q9. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 = a2 และ b1  b2 ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
   Q10. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 x a2 = –1  ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงหลังเรียน  

  Q11. นักเรียนมีวิธีการอย่างไรบ้างท่ีจะหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล, มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q12. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้แก้โจทย์ปัญหา 
ได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q13. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปประยุกต์ใช้ 
ในชีวิตประจ าวันเกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร  ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 5 แนวทางที่ครูน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพยีงมาใช้จัดการเรียนรู้ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 1 ชั่วโมง 
 

ครูผู้สอนน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียงมาจัดกิจกรรมการเรียนรู้ดังนี้ 

ความรู้ที่ครูต้องมีก่อนสอน 
 

1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
 

คุณธรรมของครูในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

1. มีความตรงต่อเวลา 
2. มีความยุติธรรม 
3. มีความเมตตา 
4. มีความเพียร 
5. มีความอดทน 
6. มีความใฝ่เรียนรู้ 
 

ประเด็น มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 

 
เนื้อหา 
 

ครูเลือกเรื่องที่สอนให้สอดคล้องกบัตัวชี้วัด 
เพ่ือให้ผู้เรียนมีทักษะการคิดค านวณและ
สามารถน าความรู้ที่ได้ไปประยุกต์ใช้ใน
ชีวิตประจ าวันได้ 

ครูมีการวิเคราะห์หลักสูตร 
เน้ือหา ได้เหมาะสมตรงตาม
มาตรฐานและตัวชี้วัด 
 

จัดการเรียนรู้ให้ครอบคลุม 
ตามจุดประสงค ์

 
เวลา 
 

1. นักเรียนได้รับความรู้ ความเข้าใจและ
ฝึกปฏิบัติจากการแก้โจทย์ปัญหา  
2. นักเรียนสามารถน าความรู้ที่มีอยู่ไป
ประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

จัดกิจกรรมเก่ียวกับการแก้
โจทย์ปัญหาได้เหมาะสมกับ
เวลาและวัยผู้เรียน 
 

1. ครูเตรียมสื่อการสอน ใบงานและ
กิจกรรมให้น่าสนใจ 
2.ประเมินศักยภาพของนักเรียนเป็น
รายบุคคลเพ่ือจัดกลุ่มนักเรียน 

 
การจัดกิจกรรม 
 

ส่งเสริมให้นักเรียนใฝ่เรียนรู้และน าความรู้
มาประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

ใช้แหล่งเรียนรู้ให้นักเรียน
ศึกษาและจัดกิจกรรมได้
สอดคล้องเหมาะสมกับ
จุดประสงค์และวัยผู้เรียน 

เตรียมวิธีป้องกันและแก้ปัญหาจาก
การปฏิบัติกิจกรรม  

 
สื่อ/อุปกรณ ์
 

1.เพ่ือให้นักเรียนเห็นคุณค่าของแหล่ง
เรียนรู้ภายในโรงเรียนและเกิดจิตส านึกใน
การอนุรักษ์สิ่งแวดล้อม 
2. นักเรียนได้รับประสบการณ์ตรงในการ
เรียนรู้และเกิดความภาคภูมิใจในความ
เป็นไทยและความสามารถของตนเอง 

ครูจัดเตรียมใบงานที่
เหมาะสมกับเน้ือหาที่สอน
และความสนใจของผู้เรียน 
 

ครูเตรียมสื่อส ารองรองรับกรณีที่มี
เหตุการณ์เปลี่ยนแปลง 
 

 
แหล่งเรียนรู้ 
 

เพ่ือให้จัดกระบวนการเรียนรู้ได้ครบถ้วน
ตามท่ีวางแผนไว้ 

ครูจัดกระบวนการเรียนรู้ได้
เหมาะสม กับเวลาท่ีก าหนด
ไว้ 

จัดการเรียนรู้ได้ครบตามจุดประสงค์
ที่ก าหนดไว้ 
 

 
ประเมินผล 
 

เพ่ือออกแบบเครื่องมือวัดและประเมินผล
ที่สอดคล้องกับภาระงาน/เน้ือหาที่ 
ต้องการวัด 

มีการออกแบบวิธีการวัด
และประเมินผลได้สอดคล้อง
เหมาะสมกับตัวชี้วัดและ
เหมาะสมกับเวลา  

1. ศึกษาวิธีการวัดและประเมินผล
ผู้เรียนที่หลากหลาย 
2. จัดเตรียมเครื่องมือวัดและ
ประเมินผลไว้ล่วงหน้า 

 



แผ่นที่ 6 ผลที่จะเกิดขึ้นกับผู้เรียนจากการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 1 ชั่วโมง 
 

6.1 ผู้เรียนจะได้ฝึกคิดและฝึกปฏิบัติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี  

 

ความรู้ที่นักเรียนต้องมีก่อน 
1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 

คุณธรรมของนักเรียนที่จะท าให้การเรียนรู้ส าเร็จ 
1. มีความรับผิดชอบ   
2. มีความใฝ่เรียนรู้   
3. มีความมุ่งมั่นในการท างาน 
4. มีความสามัคคีในหมู่คณะ 
5. มีความพอเพียงกับการด าเนินชีวิต 
 

มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 
แสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์  
ได้ถูกต้อง 

เน้ือหาตัวอย่างโจทย์ปัญหา ได้พอเหมาะ 
พอดี  ท างานทันเวลา 

มีทักษะในการแก้โจทย์ปัญหาและน าไปใช้
ในชีวิตจริง 

 

6.2 ผู้เรียนจะได้เรียนรู้การใช้ชีวิตที่สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลง 4 มิติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 
                 ด้าน  
องค์ประกอบ 

สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลงในด้านต่าง ๆ 
วัตถุ/เศรษฐกิจ สังคม สิ่งแวดล้อม วัฒนธรรม 

 

K ความรู้  

เรียนรู้หลักในการ
ท างานกลุ่ม 
 
 

1. มีความรู้ในการท างานร่วมกัน 
2. ได้ความรู้ใหม่ ๆ จากการ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้กับเพื่อนและครู 
3. มีการแบ่งปันความรู้ ช่วยเหลือ
ให้กับเพื่อนในชั้นเรียน 

การเลือกใช้วัสดุอุปกรณ์ที่
ถูกต้องเหมาะสมกับงาน  

1. มีความรู้เก่ียวกับ
วัฒนธรรมในการอยู่
ร่วมกันการท างาน 
 

 

P ทักษะ  

มีการวางแผนการ
ท าชิ้นงานได้อย่าง
ถูกต้องสวยงาม 
 
 

เรียนรู้กระบวนการท างานกลุ่ม  
โดยฝึกการท างานร่วมกันฝึก
กระบวนการคิดอย่างเป็นระบบ   
มีทักษะการท างานกลุ่ม มีทักษะ
การอ่าน ทักษะการเขียนทาง
คณิตศาสตร์ 

ฝึกทักษะการท างานการ
ช่วยเหลือกัน รู้จักแบ่ง
หน้าที่ความรับผิดชอบ 
การก าหนดขั้นตอนใน 
การท างาน 

ใช้สัมพันธภาพที่ดีใน
การเข้าร่วมกิจกรรม
กลุ่ม 

 

 
A ค่านิยม  

เห็นคุณค่าของวัสดุ 
อุปกรณ์ ที่น ามาท า
เป็นชิ้นงานโดยใช้
อย่างประหยัดและ
รู้คุณค่า 

1. เกิดการช่วยเหลือซึ่งกันและกัน 
2. มีความสามคัคี ความร่วมมือกัน
ในการท างาน 
3. การยอมรับฟังความคิดเห็นของ
บุคคลอื่น 

ตระหนักและเห็นคุณค่า
ของผลงานตนเองและมี
จิตส านึกในการใช้สื่อ
อุปกรณ์อย่างมีคุณค่า 

1. มีความรักและรู้คุณ
ค่าของความเป็นไทย 
2. มีความภาคภูมิใจใน
ผลงานและเห็นคุณค่า 

 
 

C สมรรถนะ  

1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์ คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 

 

น าไปสู่ความย่ังยืน 
 

หลักทรงงานในหลวงรัชกาล 9   ข้อท่ี 1. จะท าอะไรต้องศึกษาขอ้มูลให้เป็นระบบ   ทรงศึกษาข้อมูลรายละเอียดอย่างเป็นระบบจากข้อมูล
เบื้องต้น ทั้งเอกสาร แผนที่ สอบถามจากเจ้าหน้าที่ นักวิชาการ และราษฎรในพื้นที่ให้ได้รายละเอียดที่ถูกต้อง เพื่อน าข้อมูลเหล่าน้ันไปใช้ประโยชน์
ได้จริงอย่างถูกต้อง รวดเร็ว และตรงตามเป้าหมาย   
 
 

พระบรมราโชบาย ด้านการศกึษา ในหลวงรัชกาลท่ี 10  ขอ้ท่ี 1. มีพื้นฐานชีวิตท่ีมั่นคง มีคุณธรรม ให้รู้จักแยกแยะสิ่งที่ผิด-ที่ถกู สิ่งชั่ว-สิ่งดี 
เพื่อปฏิบัติแต่สิ่งที่ชอบที่ดีงาม ปฏิเสธสิ่งที่ผิดที่ชั่ว เพื่อสร้างคนดีใหแ้ก่บ้านเมือง 
 

 

SDGs ๑๗ เป้าหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน เป้าหมายท่ี 4 รับรองการศึกษาที่เท่าเทียมและทั่วถึง ส่งเสริมการเรียนรู้ตลอดชีวิตแก่ทุกคน 
 



บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
ผลการสอน 
 .......................................................................................................................................................................................
............................................................................................................................. ..........................................................................
........................................................................................................................... ............................................................................ 

ปัญหา/อุปสรรค 
 ......................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................... 
ข้อเสนอแนะ/แก้ไข 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................ 
 
                                                           ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
                                                                     (  นางสาวณัฐธิดา  ชูสกล  )    
                                                             วันท่ี............เดือน........................พ.ศ............ 
 

ความเห็นของหัวหน้าสถานศึกษาหรือผู้ได้รับมอบหมาย 
.............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
              หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
 

       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                    หัวหน้าฝ่าย / รองฝ่ายวิชาการ 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                   ผู้อ านวยการโรงเรียนสวนศรีวิทยา 



 

 

 

แผนการจัดการเรียนรู ้

 

เรื่องที่ 3  
 การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 

 

 

 
 



 

แผ่นที่ 1 ผังโครงสร้างแผนการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 2 ชั่วโมง 
 

 

ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ         
( จ านวน  2  ช่ัวโมง ) 

    สาระส าคัญ 

    ถ้าก าหนดให้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีรูปสมการมาตรฐาน ดังนี้ 
y1 = a1x + b1 เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรง  1 
y2 = a2x + b2 เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรง  2 

 เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b1) คือ จุดตัดบนแกน Y 
 เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b2) คือ จุดตัดบนแกน Y จะได้ว่า 
 - ถ้า a1  a2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันหนึ่งจุด แสดงว่าระบบสมการมีค าตอบหนึ่งค าตอบ 
 - ถ้า a1 = a2 และ b1 = b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะทับกัน แสดงว่าระบบสมการมีหลายค าตอบ  
 - ถ้า a1 = a2 และ b1  b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะขนานกัน แสดงว่าระบบสมการไม่มีค าตอบ  
 - ถ้า a1 x a2 = –1 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันเป็นมุมฉาก 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน  
 

1. ความสามารถในการส่ือสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
  

1 อยู่อย่างพอเพียง 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรียนรู้ 
4. มุ่งมั่นในการท างาน 

ภาระงาน/ช้ินงาน  
 

ใบงานท่ี 3  
เร่ือง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ  

เร่ืองการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3             
สาระการเรียนรู้  ลักษณะของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร และการเขียน
กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 



แผ่นที่ 2 ผังภาพการออกแบบการเรียนรู้แบบยอ้นกลับ (Backward Design)  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  

ชื่อแผนการเรียนรู้ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

 
  

 

 

  

1. เป้าหมายการเรียนรู้ 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด   ค 1.3 ม.3/3     
  ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
 

สาระส าคญั 
   ถ้าก าหนดให้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีรูปสมการ
มาตรฐาน ดังน้ี 
   y1 = a1x + b1 เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรง  1 
   y2 = a2x + b2 เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรง  2 
เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b1) คือ จุดตัดบนแกน Y 
เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b2) คือ จุดตัดบนแกน Y 
จะได้ว่า 
  - ถ้า a1  a2 แล้วกราฟของเส้นตรงทั้งสองจะตัดกันหน่ึงจดุ 
แสดงว่าระบบสมการมีค าตอบหน่ึงค าตอบ 
  - ถ้า a1 = a2 และ b1 = b2 แล้วกราฟของเส้นตรงทั้งสอง 
จะทับกัน แสดงว่าระบบสมการมีหลายค าตอบ  
  - ถ้า a1 = a2 และ b1  b2 แล้วกราฟของเส้นตรงทั้งสอง 
จะขนานกัน แสดงว่าระบบสมการไม่มีค าตอบ  
  - ถ้า a1 •  a2 = –1 แล้วกราฟของเส้นตรงทั้งสองจะตัดกัน
เป็นมุมฉาก 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. อธิบายเก่ียวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ (K) 
2. เขียนน าเสนอการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟแสดง
ค าตอบ (P) 
3. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การเขียนกราฟ  
ไปใช้ในการแก้ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร (A) 
 

สาระการเรียนรู้  
การแก้ระบบสมการเชงิเส้นโดยใช้กราฟ 
 
 
 
 

 
 

1. เป้าหมายการเรียนรู้ (ต่อ) 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน 
1. ความสามารถในการสื่อสาร เข้าใจในสิ่งที่โจทย์ให้และหาค าตอบ 
พูดแสดงความคิดเห็น น าเสนอแนวทางหาค าตอบ 
2. ความสามารถในการคิด การคิดวิเคราะห์ คิดสังเคราะห์ 
การคิดอย่างสร้างสรรค ์
3. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต ทักษะการท างานกลุ่มและ 
การอยู่ร่วมกันในสังคมด้วยการเสริมสร้างความสัมพันธ์อันดีระหว่าง
บุคคล   ในการหาค าตอบของโจทย์ 
 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. มีวินัย ปฏิบัติตามกฎ ระเบียบของกลุ่มและสังคม มีมารยาท 
2. ใฝ่เรียนรู้ ต้ังใจเรียน มีความเพียรพยายามในการเรียนรู้ 
กระตือรือร้นในการปฏิบัติกิจกรรม แสวงหาความรู้ จากแหล่งเรียนรู้ 
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ด้วยวิธีการต่าง ๆ 
3. อยู่อย่างพอเพียง รู้จักวางแผน ประมาณตน คิด พูด  
ท าอย่างมีเหตุผล 
4. มุ่งมั่นในการท างาน ต้ังใจและรับผิดชอบในการปฏิบัติหน้าท่ี 
ที่ได้รับมอบหมายให้ส าเร็จ 
 

2. หลักฐานการเรียนรู้  

ภาระงาน/ชิ้นงาน :  
ใบงานที่ 3 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชงิเส้นโดยใช้กราฟ 
 

การวัดประเมินผล : 
ประเด็น วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ประเมิน 

ด้าน K 
สังเกตการ
ตอบค าถาม 

แบบสงัเกตการ
ตอบค าถาม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

ด้าน P ตรวจใบงาน ใบงาน 
ผ่านเกณฑ์การประเมิน 60 %
หรือผ่านระดับ  2  ขึ้นไป 

ด้าน A 
สังเกต
พฤติกรรม 

แบบสงัเกต
พฤติกรรม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

 

2 

3. กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

กิจกรรรมการเรียนรู้ : การจัดกิจกรรมการเรียนรู้แบบ  GPAS 5 Steps   
สื่อเรียนรู้/แหล่งเรียนรู้ : หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 ของ 
สสวท. ใบงานที่ 3 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
เวลา :   2  ชั่วโมง         

3 

การแก้ระบบสมการ 
เชิงเส้นโดยใช้กราฟ 

1 

3 

2 

1 



แผ่นที่ 3 กิจกรรมการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง 
แผนการเรียนรู้แบบบูรณาการตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  

สาระการเรียนรู้   คณิตศาสตร์  แผนการจัดการเรียนรู้ เร่ือง  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา     2   ชั่วโมง 

 
 

กิจกรรมการเรียนรู้    ใช้การจัดกระบวนเรียนรู้  แบบ GPAS 5 Steps     
 

ชั่วโมงที่ 1  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
 

   1. นักเรียนร่วมกนัสนทนาทบทวนความรู้เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ดังนี้ 
ให้ a, b, c, d, e และ f เป็นจ านวนจริงท่ี a, b, c, d ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ประกอบด้วย  
    ax + by = e        1 
    cx + dy = f        2 
    เรียกว่า ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีมี x และ y เป็นตัวแปร 
    โดยมี  a และ c เป็นสัมประสิทธิ์ของตัวแปร x 

  b และ d เป็นสัมประสิทธิ์ของตัวแปร y  
และเรียกคู่อันดับ (p, q) ท่ีสอดคล้องกับสมการท้ังสอง หรือคู่อันดับ (p, q) ท่ีเมื่อแทนค่า x  

ด้วย p และค่า y ด้วย q แล้วท าให้สมการเป็นจริงว่า ค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
   2. นักเรียนร่วมกนัแสดงความคิดเห็นโดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
    • จุดตัดร่วมของกราฟท่ีเกิดจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นค าตอบของ 
ระบบสมการเชิงเส้นหรือไม่  อย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ จากแหล่ง 
การเรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียน 
หรืออินเทอร์เน็ต 
ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
 

   4. นักเรียนร่วมกนัพิจารณาแถบโจทย์ระบบสมการเชิงเส้นบนกระดาน  โดยผู้แทนนักเรียน 3-4 คน 
สลับกันออกมาหาจุดตัดบนแกน X และแกน Y ของท้ังสองสมการ จากนั้นนักเรียนรว่มกันตอบค าถาม 
กระตุ้นความคิด ดังนี้ 
 

         x –  y   =  2              1 

         x – 2y  =  10             2    

• จากสมการ  1  และ  2  สามารถหาจุดตัดแกน X และแกน Y ได้อย่างไร  
  ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 

    (หาจุดตัดบนแกน X โดย แทนค่า y = 0 และการหาจุดตัดบนแกน Y โดย แทนค่า x = 0) 
 



 หาจุดตัดบนแกน X โดยแทนค่า  y   =  0     หาจุดตัดบนแกน X โดยแทนค่า  y  =  0 
 จากสมการท่ี  1  ;             x – y  =  2      จากสมการท่ี  2  ;             x – 2y  =  10                 
 จะได้                             x – 0  =  2     จะได้                         x – 2(0)  =  10          
 ดังนั้น                               x  =  2    ดังนั้น                                 x  =  10 
 จะได้จุดตัดบนแกน X คือ (2, 0)       จะได้จุดตัดบนแกน X คือ (10, 0)       
 
 หาจุดตัดบนแกน Y โดยแทนค่า   x   =  0    หาจุดตัดบนแกน Y โดยแทนค่า x  =  0 
  จากสมการท่ี  1  ;             x – y  =  2            จากสมการท่ี  2  ;           x – 2y  =  10    
 จะได้                            0 – y  =  2            จะได้                          0 – 2y  =  10          
 ดังนั้น                               y  = –2    ดังนั้น                                y  =  –5    
 จะได้จุดตัดบนแกน Y คือ (0, –2)          จะได้จุดตัดบนแกน Y คือ (0, –5)     
  

    • เขียนกราฟของระบบสมการเชิงเส้นบนแกนกราฟเดียวกันได้อย่างไร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    • จากกราฟของสมการ x – y  =  2  มีความชัน (a) เท่าไร  
     ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (จากสมการ x – y  =  2  จัดรูปสมการในรูปท่ัวไปได้ว่า y = x – 2  ดังนั้น ความชัน (a) = 1)   

    • จากกราฟของสมการ x – 2y  =  10 มีความชัน (a) เท่าไร 
      ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (จากสมการ x – 2y  =  10 จัดรูปสมการในรูปท่ัวไปได้ว่า y =    x – 5  ดังนั้น ความชัน (a) =    )   

    • จากกราฟของระบบสมการเชิงเส้นท้ังสองสมการมีจุดตัดร่วมกันท่ีจุดใด  
     ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี )  
    (จุดตัดร่วมกันของกราฟ คือ (–6, –8)) 
   5. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟว่า เนื่องจากค าตอบ 
ของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือคู่อันดับ (x, y) ท่ีสอดคล้องกับสมการท้ังสอง ดังนั้น การหาค าตอบ 
ของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ การหาจุดตัดร่วมกันของกราฟ 
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   6. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน รับแถบโจทย์กลุ่มละ 4 ข้อ โดยแต่ละกลุ่มร่วมกัน 
แก้ระบบสมการท่ีก าหนดให้ โดยตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    1) x + y     =   5          1 
        x + 3y     =   9  2 
    2) 2x + y    =   8       1 
        3x + 2y   =   6          2 
    3) x + y    =   4       1 
        3x + 3y   =   12        2 
    4) 5x + 5y  =   –10       1 
          x + y     =   –2         2 

    • ระบบสมการเชิงเส้นแต่ละข้อสามารถเขียนได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
    • สามารถจัดรูปสมการเชิงเส้นในรูปสมการมาตรฐานได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
    • ข้อสังเกตท่ีได้เกี่ยวกับกราฟของเส้นตรงในระบบสมการและค าตอบของระบบสมการท่ีได้ 
เป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
   7. ผู้แทนนักเรียนแต่ละกลุ่มน าเสนอข้อสังเกตท่ีได้จากการท ากิจกรรมในข้อ 6 โดยนักเรียน 1 คน 
ออกมาบันทึกข้อสังเกตของแต่ละกลุ่มบนกระดาน เพื่ออภิปรายและสรุปเป็นข้อสังเกตท่ีถูกต้องร่วมกันอีกครั้ง  
ได้ว่าถ้าก าหนดให้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีรูปสมการมาตรฐาน ดังนี้ 
    y1 = a1x + b1  เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรง  1 
    y2 = a2x + b2  เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรง  2 
    เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b1) คือ จุดตัดบนแกน Y 
    เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b2) คือ จุดตัดบนแกน Y จะได้ว่า 
- ถ้า a1  a2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันหนึ่งจุด แสดงว่าระบบสมการมีค าตอบหนึ่งค าตอบ 
- ถ้า a1 = a2 และ b1 = b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะทับกัน แสดงว่าระบบสมการมีหลายค าตอบ 
 

ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

   8. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน แต่ละกลุ่มร่วมกันออกแบบโจทย์ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร
กลุ่มละ 2 ข้อตามเงื่อนไขต่อไปนี้ลงในกระดาษเปล่า พร้อมท้ังหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
จากนั้นสลับผลงานกับกลุ่มอื่น เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
    1) สมการเชิงเส้นท้ังสองสมการมีความชันไม่เท่ากัน  
    2) สมการเชิงเส้นท้ังสองสมการมีความชัน a1 = a2 และ b1 = b2 เมื่อสมการอยู่ในรูปสมการ
มาตรฐาน y1 = a1x + b1  และ y2 = a2x + b2   
   9. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • ถ้าก าหนดให้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีรูปสมการมาตรฐาน ดังนี้ 
     y1 = a1x + b1  เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรง  1 
     y2 = a2x + b2  เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรง  2 
      



     เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b1) คือ จุดตัดบนแกน Y 
     เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b2) คือ จุดตัดบนแกน Y  จะได้ว่า 
- ถ้า a1  a2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันหนึ่งจุด แสดงว่าระบบสมการมีค าตอบหนึ่งค าตอบ 
- ถ้า a1 = a2 และ b1 = b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะทับกัน แสดงว่าระบบสมการมีหลายค าตอบ  
 

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
   10. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ จากโจทย์ท่ีนักเรียน
ออกแบบตามเงื่อนไขข้างต้นหน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
   11. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 
ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating)  
  12. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ
ให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
  13. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรม 
ในประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
  จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม  
เกิดประโยชน์ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
 
ชั่วโมงที่ 2  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
 

   1. นักเรียนร่วมกันสนทนาทบทวนความรู้ เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ดังนี้ 
ถ้าก าหนดให้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีรูปสมการมาตรฐาน ดังนี้ 
     y1 = a1x + b1  เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรง   1 
     y2 = a2x + b2  เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรง   2 
     เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b1) คือ จุดตัดบนแกน Y 
     เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b2) คือ จุดตัดบนแกน Yจะได้ว่า 
- ถ้า a1  a2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันหนึ่งจุด แสดงว่าระบบสมการมีค าตอบหนึ่งค าตอบ 
- ถ้า a1 = a2 และ b1 = b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะทับกัน แสดงว่าระบบสมการมีหลายค าตอบ  
   2. นักเรียนร่วมกันแสดงความคิดเห็น โดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 = a2 และ b1  b2 ( ความรู้, มีเหตุผล ) 



    • ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 x a2 = –1  ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ จากแหล่งการ
เรียนรู้ ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรือ
อินเทอร์เน็ต 
 

ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
 

   4. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน รับแถบโจทย์กลุ่มละ 4 ข้อ โดยแต่ละกลุ่มร่วมกัน 
แก้ระบบสมการท่ีก าหนดให้ โดยตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    1) 2x + 6y     =   12   1       
         x + 3y       =    9          2 
    2) 3x + y        =   21        1 
         3x + y       =   6           2 
    3) 5x + y       =   10         1 
       2x – 10y    =   12          2 
    4) x – 2y        =   –6           1 
        2x + y      =    8            2 
    • ระบบสมการเชิงเส้นแต่ละข้อสามารถเขียนได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
    • สามารถจัดรูปสมการเชิงเส้นในรูปสมการมาตรฐานได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
    • ข้อสังเกตท่ีได้เกี่ยวกับกราฟของเส้นตรงในระบบสมการและค าตอบของระบบสมการท่ีได้ 
เป็นอย่างไร จากนั้นผู้แทนนักเรียนแต่ละกลุ่มน าเสนอข้อสังเกตท่ีได้จากการแก้ระบบสมการ และบันทึก
ข้อสังเกตของแต่ละกลุ่มบนกระดาน เพื่ออภิปรายและสรุปเป็นข้อสังเกตท่ีถูกต้องร่วมกันอีกครั้ง  
   5. นักเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกันออกแบบโจทย์ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรกลุ่มละ 2 ข้อ ตาม
เงื่อนไขต่อไปนี้ จากนั้นผู้แทนแต่ละกลุ่มออกมาน าเสนอหน้าช้ันเรียน โดยนักเรียนกลุ่มอื่น ๆ ช่วยกันเพิ่มเติม
ส่วนท่ีขาดหายไปให้สมบูรณ์ 
    1) สมการเชิงเส้นท้ังสองสมการมีความชัน a1 = a2 และ b1  b2  
    2) สมการเชิงเส้นท้ังสองสมการมีความชันคูณกันเป็น -1  
    เมื่อสมการอยู่ในรูปสมการมาตรฐาน y1 = a1x + b1  และ y2 = a2x + b2   
  6. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี ้
    ถ้าก าหนดให้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีรูปสมการมาตรฐาน ดังนี้ 
    y1 = a1x + b1  เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรง  1 
    y2 = a2x + b2  เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรง  2 
    เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b1) คือ จุดตัดบนแกน Y 
    เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b2) คือ จุดตัดบนแกน Yจะได้ว่า 

- ถ้า a1 = a2 และ b1  b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะขนานกัน แสดงว่าระบบสมการไม่มีค าตอบ  
- ถ้า a1 • a2 = –1 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันเป็นมุมฉาก 
 



ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

   7. นักเรียนท าใบงานท่ี 9 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ จากนั้นสลับผลงานกับเพื่อน 
เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
   8. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี ้
    • ถ้าก าหนดให้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีรูปสมการมาตรฐาน ดังนี้ 
     y1 = a1x + b1  เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรง  1 
     y2 = a2x + b2  เมื่อ a2 คือ ความชันของเส้นตรง  2 
     เมื่อ a1 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b1) คือ จุดตัดบนแกน Y 
     เมือ่ a2 คือ ความชันของเส้นตรงและ (0, b2) คือ จุดตัดบนแกน Y จะได้ว่า 
- ถ้า a1  a2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันหนึ่งจุด แสดงว่าระบบสมการมีค าตอบหนึ่งค าตอบ 
- ถ้า a1 = a2 และ b1 = b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะทับกัน แสดงว่าระบบสมการมีหลายค าตอบ  
- ถ้า a1 = a2 และ b1  b2 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะขนานกัน แสดงว่าระบบสมการไม่มีค าตอบ  
- ถ้า a1 ∙ a2 = –1 แล้วกราฟของเส้นตรงท้ังสองจะตัดกันเป็นมุมฉาก 
 

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
 

   9. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานหน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
    10. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 

ท่ีมีแบบแผน 
 

ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
 

  11. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้น 
โดยใช้กราฟให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
  12. นักเรียนประเมนิตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรม 
ในประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
  จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม  
เกิดประโยชน์ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 4 ชุดค าถามกระตุ้นเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงก่อนเรียน 
 

  Q1. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q2. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q3. จุดตัดร่วมของกราฟท่ีเกิดจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น 
หรือไม่ อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงระหว่างเรียน  
 

  Q4. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 = a2 และ b1  b2 ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q5. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 x a2 = –1  ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงหลังเรียน  

  Q6. นักเรียนมีวิธีการอย่างไรบ้างท่ีจะหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล, มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q7. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยใช้กราฟไปใช้แก้โจทย์
ปัญหาได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q8. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยใช้กราฟไปประยุกต์ 
ใช้ในชีวิตจริงเกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร  ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 5 แนวทางที่ครูน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพยีงมาใช้จัดการเรียนรู้ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์   ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

ครูผู้สอนน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียงมาจัดกิจกรรมการเรียนรู้ดังนี้ 

ความรู้ที่ครูต้องมีก่อนสอน 
 

1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
 

คุณธรรมของครูในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

1. มีความตรงต่อเวลา 
2. มีความยุติธรรม 
3. มีความเมตตา 
4. มีความเพียร 
5. มีความอดทน 
6. มีความใฝ่เรียนรู้ 
 

ประเด็น มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 

 
เนื้อหา 
 

ครูเลือกเรื่องที่สอนให้สอดคล้องกบัตัวชี้วัด 
เพ่ือให้ผู้เรียนมีทักษะการคิดค านวณและ
สามารถน าความรู้ที่ได้ไปประยุกต์ใช้ใน
ชีวิตประจ าวันได้ 

ครูมีการวิเคราะห์หลักสูตร 
เน้ือหา ได้เหมาะสมตรงตาม
มาตรฐานและตัวชี้วัด 
 

จัดการเรียนรู้ให้ครอบคลุม 
ตามจุดประสงค ์

 
เวลา 
 

1. นักเรียนได้รับความรู้ ความเข้าใจและ
ฝึกปฏิบัติจากการแก้โจทย์ปัญหา  
2. นักเรียนสามารถน าความรู้ที่มีอยู่ไป
ประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

จัดกิจกรรมเก่ียวกับการแก้
โจทย์ปัญหาได้เหมาะสมกับ
เวลาและวัยผู้เรียน 
 

1. ครูเตรียมสื่อการสอน ใบงานและ
กิจกรรมให้น่าสนใจ 
2.ประเมินศักยภาพของนักเรียนเป็น
รายบุคคลเพ่ือจัดกลุ่มนักเรียน 

 
การจัดกิจกรรม 
 

ส่งเสริมให้นักเรียนใฝ่เรียนรู้และน าความรู้
มาประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

ใช้แหล่งเรียนรู้ให้นักเรียน
ศึกษาและจัดกิจกรรมได้
สอดคล้องเหมาะสมกับ
จุดประสงค์และวัยผู้เรียน 

เตรียมวิธีป้องกันและแก้ปัญหาจาก
การปฏิบัติกิจกรรม  

 
สื่อ/อุปกรณ ์
 

1.เพ่ือให้นักเรียนเห็นคุณค่าของแหล่ง
เรียนรู้ภายในโรงเรียนและเกิดจิตส านึกใน
การอนุรักษ์สิ่งแวดล้อม 
2. นักเรียนได้รับประสบการณ์ตรงในการ
เรียนรู้และเกิดความภาคภูมิใจในความ
เป็นไทยและความสามารถของตนเอง 

ครูจัดเตรียมใบงานที่
เหมาะสมกับเน้ือหาที่สอน
และความสนใจของผู้เรียน 
 

ครูเตรียมสื่อส ารองรองรับกรณีที่มี
เหตุการณ์เปลี่ยนแปลง 
 

 
แหล่งเรียนรู้ 
 

เพ่ือให้จัดกระบวนการเรียนรู้ได้ครบถ้วน
ตามท่ีวางแผนไว้ 

ครูจัดกระบวนการเรียนรู้ได้
เหมาะสม กับเวลาท่ีก าหนด
ไว้ 

จัดการเรียนรู้ได้ครบตามจุดประสงค์
ที่ก าหนดไว้ 
 

 
ประเมินผล 
 

เพ่ือออกแบบเครื่องมือวัดและประเมินผล
ที่สอดคล้องกับภาระงาน/เน้ือหาที่ 
ต้องการวัด 

มีการออกแบบวิธีการวัด
และประเมินผลได้สอดคล้อง
เหมาะสมกับตัวชี้วัดและ
เหมาะสมกับเวลา  

1. ศึกษาวิธีการวัดและประเมินผล
ผู้เรียนที่หลากหลาย 
2. จัดเตรียมเครื่องมือวัดและ
ประเมินผลไว้ล่วงหน้า 



แผ่นท่ี 6 ผลที่จะเกิดขึ้นกับผู้เรียนจากการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์ ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้

กราฟ ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

6.1 ผู้เรียนจะได้ฝึกคิดและฝึกปฏิบัติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 

 

ความรู้ที่นักเรียนต้องมีก่อน 
1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการ
เขียนกราฟ 

คุณธรรมของนักเรียนที่จะท าให้การเรียนรู้ส าเร็จ 
1. มีความรับผิดชอบ   
2. มีความใฝ่เรียนรู้   
3. มีความมุ่งมั่นในการท างาน 
4. มีความสามัคคีในหมู่คณะ 
5. มีความพอเพียงกับการด าเนินชีวิต 
 

มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 
แสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์  
ได้ถูกต้อง 

เน้ือหาตัวอย่างโจทย์ปัญหา ได้พอเหมาะ 
พอดี  ท างานทันเวลา 

มีทักษะในการแก้โจทย์ปัญหาและน าไปใช้
ในชีวิตจริง 

 

6.2 ผู้เรียนจะได้เรียนรู้การใช้ชีวิตที่สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลง 4 มิติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 
                 ด้าน  
องค์ประกอบ 

สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลงในด้านต่าง ๆ 
วัตถุ/เศรษฐกิจ สังคม สิ่งแวดล้อม วัฒนธรรม 

 

K ความรู้  

เรียนรู้หลักในการ
ท างานกลุ่ม 
 
 

1. มีความรู้ในการท างานร่วมกัน 
2. ได้ความรู้ใหม่ ๆ จากการ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้กับเพื่อนและครู 
3. มีการแบ่งปันความรู้ ช่วยเหลือ
ให้กับเพื่อนในชั้นเรียน 

การเลือกใช้วัสดุอุปกรณ์ที่
ถูกต้องเหมาะสมกับงาน  

1. มีความรู้เก่ียวกับ
วัฒนธรรมในการอยู่
ร่วมกันการท างาน 
 

 

P ทักษะ  

มีการวางแผนการ
ท าชิ้นงานได้อย่าง
ถูกต้องสวยงาม 
 
 

เรียนรู้กระบวนการท างานกลุ่ม  
โดยฝึกการท างานร่วมกันฝึก
กระบวนการคิดอย่างเป็นระบบ   
มีทักษะการท างานกลุ่ม มีทักษะ
การอ่าน ทักษะการเขียนทาง
คณิตศาสตร์ 

ฝึกทักษะการท างานการ
ช่วยเหลือกัน รู้จักแบ่ง
หน้าที่ความรับผิดชอบ 
การก าหนดขั้นตอนใน 
การท างาน 

ใช้สัมพันธภาพที่ดีใน
การเข้าร่วมกิจกรรม
กลุ่ม 

 

 
A ค่านิยม  

เห็นคุณค่าของวัสดุ 
อุปกรณ์ ที่น ามาท า
เป็นชิ้นงานโดยใช้
อย่างประหยัดและ
รู้คุณค่า 

1. เกิดการช่วยเหลือซึ่งกันและกัน 
2. มีความสามคัคี ความร่วมมือกัน
ในการท างาน 
3. การยอมรับฟังความคิดเห็นของ
บุคคลอื่น 

ตระหนักและเห็นคุณค่า
ของผลงานตนเองและมี
จิตส านึกในการใช้สื่อ
อุปกรณ์อย่างมีคุณค่า 

1. มีความรักและรู้คุณ
ค่าของความเป็นไทย 
2. มีความภาคภูมิใจใน
ผลงานและเห็นคุณค่า 

 
 

C สมรรถนะ  

1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์ คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 

 

น าไปสู่ความย่ังยืน 
 

หลักทรงงานในหลวงรัชกาล 9   ข้อท่ี 1. จะท าอะไรต้องศึกษาขอ้มูลให้เป็นระบบ   ทรงศึกษาข้อมูลรายละเอียดอย่างเป็นระบบจากข้อมูล
เบื้องต้น ทั้งเอกสาร แผนที่ สอบถามจากเจ้าหน้าที่ นักวิชาการ และราษฎรในพื้นที่ให้ได้รายละเอียดที่ถูกต้อง เพื่อน าข้อมูลเหล่าน้ันไปใช้ประโยชน์
ได้จริงอย่างถูกต้อง รวดเร็ว และตรงตามเป้าหมาย   
 
 

พระบรมราโชบาย ด้านการศกึษา ในหลวงรัชกาลท่ี 10  ขอ้ท่ี 1. มีพื้นฐานชีวิตท่ีมั่นคง มีคุณธรรม ให้รู้จักแยกแยะสิ่งที่ผิด-ที่ถกู สิ่งชั่ว-สิ่งดี 
เพื่อปฏิบัติแต่สิ่งที่ชอบที่ดีงาม ปฏิเสธสิ่งที่ผิดที่ชั่ว เพื่อสร้างคนดีใหแ้ก่บ้านเมือง 
 

 

SDGs ๑๗ เป้าหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน เป้าหมายท่ี 4 รับรองการศึกษาที่เท่าเทียมและทั่วถึง ส่งเสริมการเรียนรู้ตลอดชีวิตแก่ทุกคน 
 



ใบงานที่ 3  เร่ือง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
 
ค าช้ีแจง ให้นักเรียนวิเคราะห์โจทย์ปัญหาท่ีก าหนด แล้วเขียนกราฟของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
และตอบค าถาม 
 

   ค่าใช้จ่ายในการพิมพ์หนังสือครั้งหนึ่งประกอบด้วยค่าเขียนต้นฉบับ 26,000 บาท และค่าใช้จ่าย
ต่อเล่ม  
เล่มละ 24 บาท เมื่อพิมพ์เสร็จแล้วส านักพิมพ์วางแผนท่ีจะขายหนังสือเล่มละ 50 บาท 
  ถ้าก าหนดให้ y  แทนจ านวนเงินเป็นบาท 
    x  แทนจ านวนเล่ม 
  เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างค่าใช้จ่ายและจ านวนเล่มเป็น y = 26,000 + 24x 
  เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างรายได้และจ านวนเล่มเป็น  y = 50x 
 

ให้นักเรียนตอบค าถามต่อไปนี ้
  1) ส านักพิมพ์ต้องพิมพ์หนงัสือกี่เล่มจึงจะพอดีทุน 
  2) ถ้าพิมพ์หนังสือ 500 เล่ม ส านักพิมพ์จะได้ก าไรหรอืขาดทุนกี่บาท 
  3) ถ้าพิมพ์หนังสือ 1,500 เล่ม ส านักพิมพ์จะได้ก าไรหรือขาดทุนกี่บาท 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 

(เขียนกราฟ) 



วิธีท า 
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เฉลยใบงานที่ 3  เร่ือง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
 
ค าช้ีแจง ให้นักเรียนวิเคราะห์โจทย์ปัญหาท่ีก าหนด แล้วเขียนกราฟของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
และตอบค าถาม 
 

   ค่าใช้จ่ายในการพิมพ์หนังสือครั้งหนึ่งประกอบด้วยค่าเขียนต้นฉบับ 26,000 บาท และค่าใช้จ่าย
ต่อเล่ม  
เล่มละ 24 บาท เมื่อพิมพ์เสร็จแล้วส านักพิมพ์วางแผนท่ีจะขายหนังสือเล่มละ 50 บาท 
  ถ้าก าหนดให้ y  แทนจ านวนเงินเป็นบาท 
    x  แทนจ านวนเล่ม 
  เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างค่าใช้จ่ายและจ านวนเล่มเป็น y = 26,000 + 24x 
  เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างรายได้และจ านวนเล่มเป็น  y = 50x 
 

ให้นักเรียนตอบค าถามต่อไปนี ้
  1) ส านักพิมพ์ต้องพิมพ์หนงัสือกี่เล่มจึงจะพอดีทุน 
  2) ถ้าพิมพ์หนังสือ 500 เล่ม ส านักพิมพ์จะได้ก าไรหรอืขาดทุนกี่บาท 
  3) ถ้าพิมพ์หนังสือ 1,500 เล่ม ส านักพิมพ์จะได้ก าไรหรือขาดทุนกี่บาท 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
วิธีท า 

(เขียนกราฟ)  
 

 



 1) ส านักพิมพ์ต้องพิมพ์หนังสือกี่เล่มจึงจะพอดีทุน 
 จากกราฟ จะเห็นว่าเส้นตรงตัดกันท่ีจุด (1,000 , 50,000) 
 จะได้ว่า ส านักพิมพ์ต้องพิมพ์หนังสือ 1,000 เล่ม จึงจะมีรายได้พอดีกับรายจ่าย
    
 2)  ถ้าพิมพ์หนังสือ 500 เล่ม ส านักพิมพ์จะได้ก าไรหรือขาดทุนกี่บาท 
      จากสมการความสัมพันธ์ระหว่างค่าใช้จ่ายกับจ านวนเล่ม คือ y = 26,000 + 24x                 
      เมื่อแทนค่า  x  =  500   จะได้ว่า      y =  26,000 + (24 x 500)
                =  26,000 + 12,000
             =  38,000 
      จากสมการความสัมพันธ์ระหว่างรายได้กับจ านวนเล่ม คือ y = 50x
      เมื่อแทนค่า  x  =  500   จะได้ว่า      y =  50 x 500 
             =  25,000 
       ดังนั้น ส านักพิมพ์จะขาดทุน  38,000 - 25,000 = 13,000  บาท  
 
   3) ถ้าพิมพ์หนังสือ 1,500 เล่ม ส านักพิมพ์จะได้ก าไรหรือขาดทุนกี่บาท  
     จากสมการความสัมพันธ์ระหว่างค่าใช้จ่ายกับจ านวนเล่ม คือ y = 26,000 + 24x
      แทนค่า  x  =  1,500   จะได้ว่า     y =  26,000 + (24 x 1,500)
                    =  26,000 + 36,000 
              =  62,000 
      จากสมการความสัมพันธ์ระหว่างรายได้กับจ านวนเล่ม คือ y = 50x
      เมื่อแทนค่า  x  =  1,500   จะได้ว่า    y =  50 x 1,500 
             =  75,000 
      ดังนั้น ส านักพิมพ์จะได้ก าไร  75,000 - 62,000 = 13,000  บาท 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 

 



บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
ผลการสอน 
 .......................................................................................................................................................................................
....................................................................................................................................................................................... ................
................................................................................................................... .................................................................................... 

ปัญหา/อุปสรรค 
 ......................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................... 
ข้อเสนอแนะ/แก้ไข 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................ 
 
                                                           ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
                                                                     (  นางสาวณัฐธิดา  ชูสกล  )    
                                                             วันท่ี............เดือน........................พ.ศ............ 
 

ความเห็นของหัวหน้าสถานศึกษาหรือผู้ได้รับมอบหมาย 
.............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
              หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
 

       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                    หัวหน้าฝ่าย / รองฝ่ายวิชาการ 

.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                   ผู้อ านวยการโรงเรียนสวนศรีวิทยา 



 

 

 

แผนการจัดการเรียนรู ้

 

เรื่องที่ 4  
 การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 

 

 

 
 



 

แผ่นที่ 1 ผังโครงสร้างแผนการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์    ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 2 ชั่วโมง 
 

 

ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า         
( จ านวน  2  ช่ัวโมง ) 

    สาระส าคัญ 

  การแก้ระบบสมการหรือการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร สามารถใช้ได้หลายวิธี 
 ได้แก่ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า การแก้ระบบ 
 สมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร ซึ่งใช้สมบัติของการบวกและการคูณมาประกอบการแก้ระบบสมการ
   หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
    1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
    2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
    3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
    4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
   ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ ขึ้นอยู่กับความถนัด 
 และความเข้าใจ เพื่อให้ได้ค าตอบของระบบสมการท่ีรวดเร็วยิ่งขึ้น 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน  
 

1. ความสามารถในการส่ือสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
  

1 อยู่อย่างพอเพียง 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรียนรู้ 
4. มุ่งมั่นในการท างาน 

ภาระงาน/ช้ินงาน  
 

ใบงานท่ี 4 
เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้น 
โดยการแทนค่า  

เร่ืองการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3             
สาระการเรียนรู้  ลักษณะของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร และการเขียน
กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 



แผ่นที่ 2 ผังภาพการออกแบบการเรียนรู้แบบยอ้นกลับ (Backward Design)  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์ ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 2 ชั่วโมง 
   

  

 
  

 

 

  

1. เป้าหมายการเรียนรู้ 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด   ค 1.3 ม.3/3     
  ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
 

สาระส าคญั 
  การแก้ระบบสมการหรือการหาค าตอบของระบบสมการ
เชิงเส้นสองตัวแปร สามารถใช้ได้หลายวิธี ได้แก่ การแก้ระบบสมการ
เชิงเส้นโดยใช้กราฟ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า  
การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร ซึ่งใช้สมบัติของการ
บวกและการคูณมาประกอบการแก้ระบบสมการ  
  หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
   1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึง (โดยไม่ท าให้อยู่
ในรูปเศษส่วน) 
   2) แทนค่าตัวแปรที่ได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหน่ึงท าให้
เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
   3) แก้สมการหาค่าตัวแปรที่หน่ึง 
   4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรที่สอง จะได้ค าตอบของ
ระบบสมการ 
   ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้
หลักการใดก็ได้ ข้ึนอยู่กับความถนัดและความเข้าใจ เพ่ือให้ได้ค าตอบ
ของระบบสมการที่รวดเร็วย่ิงข้ึน 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. อธิบายเก่ียวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า (K) 
2. เขียนน าเสนอการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้การแทนค่า (P) 
3. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การแก้สมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
 

สาระการเรียนรู้  
การแก้ระบบสมการเชงิเส้นโดยการแทนค่า 
 
 
 
 

 
 

1. เป้าหมายการเรียนรู้ (ต่อ) 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน 
1. ความสามารถในการสื่อสาร เข้าใจในสิ่งที่โจทย์ให้และหาค าตอบ 
พูดแสดงความคิดเห็น น าเสนอแนวทางหาค าตอบ 
2. ความสามารถในการคิด การคิดวิเคราะห์ คิดสังเคราะห์ 
การคิดอย่างสร้างสรรค ์
3. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต ทักษะการท างานกลุ่มและ 
การอยู่ร่วมกันในสังคมด้วยการเสริมสร้างความสัมพันธ์อันดีระหว่าง
บุคคล   ในการหาค าตอบของโจทย์ 
 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. มีวินัย ปฏิบัติตามกฎ ระเบียบของกลุ่มและสังคม มีมารยาท 
2. ใฝ่เรียนรู้ ต้ังใจเรียน มีความเพียรพยายามในการเรียนรู้ 
กระตือรือร้นในการปฏิบัติกิจกรรม แสวงหาความรู้ จากแหล่งเรียนรู้ 
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ด้วยวิธีการต่าง ๆ 
3. อยู่อย่างพอเพียง รู้จักวางแผน ประมาณตน คิด พูด  
ท าอย่างมีเหตุผล 
4. มุ่งมั่นในการท างาน ต้ังใจและรับผิดชอบในการปฏิบัติหน้าท่ี 
ที่ได้รับมอบหมายให้ส าเร็จ 
 

2. หลักฐานการเรียนรู้  

ภาระงาน/ชิ้นงาน :  
ใบงานที่ 4 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชงิเส้นโดยการแทนค่า 
 

การวัดประเมินผล : 
ประเด็น วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ประเมิน 

ด้าน K 
สังเกตการ
ตอบค าถาม 

แบบสงัเกตการ
ตอบค าถาม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

ด้าน P ตรวจใบงาน ใบงาน ผ่านเกณฑ์การประเมิน 60 %
หรือผ่านระดับ  2  ขึ้นไป 

ด้าน A 
สังเกต
พฤติกรรม 

แบบสงัเกต
พฤติกรรม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

 

2 

3. กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

กิจกรรรมการเรียนรู้ : การจัดกิจกรรมการเรียนรู้แบบ  GPAS 5 Steps   
สื่อเรียนรู้/แหล่งเรียนรู้ : หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 ของ 
สสวท. ใบงานที่ 4 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 
เวลา :   2  ชั่วโมง         

3 

การแก้ระบบสมการ 
เชิงเส้นโดยการแทนค่า 

1 

3 

2 

1 

(A) 



แผ่นที่ 3 กิจกรรมการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง 
แผนการเรียนรู้แบบบูรณาการตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  

สาระการเรียนรู้   คณิตศาสตร์  แผนการจัดการเรียนรู้ เร่ือง  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา     2   ชั่วโมง 

 
 

กิจกรรมการเรียนรู้    ใช้การจัดกระบวนเรียนรู้  แบบ GPAS 5 Steps     
 
ชั่วโมงที่ 1  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
 

   1. นักเรียนร่วมกนัสนทนาทบทวนเกี่ยวกับลักษณะของระบบสมการและค าตอบของระบบสมการ 
โดยการถาม-ตอบ ดังนี้ 
    • นักเรียนคิดว่านอกจากการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ 
แล้วยังมีวิธีการอย่างอื่นอีกหรือไม่ อย่างไร 
   2. นักเรียนร่วมกนัแสดงความคิดเห็น โดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่าได้อย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า จากแหล่งการ
เรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรือ
อินเทอร์เน็ต 
 

ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
 

   4. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ร่วมกันพิจารณาแถบโจทย์ตัวอย่างเปรียบเทียบการหาค าตอบ
ของระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟและการแทนค่า พร้อมท้ังตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    พิจารณาการหาค าตอบของระบบสมการต่อไปนี้ 
 

ผลบวกของจ านวนสองจ านวนเท่ากับ 6 และผลต่างของจ านวนท้ังสองนี้เท่ากับ -3 หาจ านวนท้ังสอง 
 
    ให้จ านวนหนึ่งคือ x และอีกจ านวนหนึ่งคือ y 
    ดังนั้น ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ x + y = 6 และ x – y = –3 
    วิธีที่ 1   
    ทดลองแทนค่า x และ y ในแต่ละสมการจะได้ 
     x + y = 6                               

x … –2 –1 0 1 2 … 
y … 8 7 6 5 4 … 

(x, y) … (–2, 8) (–1, 7) (0, 6) (1, 5) (2, 4) … 
 



     x – y = –3 
x … –2 –1 0 1 2 … 
y … 1 2 3 4 5 … 

(x, y) … (–2, –1) (–1, 2) (0, 3) (1, 4) (2, 5) … 
 

     เมื่อน าคู่อันดับมาเขียนกราฟจะได้ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
     จากกราฟจะเห็นว่ากราฟของสมการ 
     x + y = 6 และ x – y = –3 ตัดกันท่ีจุด (1.5, 4.5) 
     ดังนั้น (1.5, 4.5) เป็นค าตอบของระบบสมการ x + y = 6 และ x – y = –3 
 

   วิธีที่ 2  
     x + y = 6 1    
     x – y  = –3 2      
     จากสมการ  2  จัดรูปสมการใหม่ จะได้     
                 x = y – 3    3     
     แทนค่า   x = y – 3 ใน  1  จะได้ 
                (y – 3) + y = 6 
               2y – 3 = 6 
                    2y  = 9 
                        y  =    หรือ 4.5 
           หาค่า x โดย แทนค่า y =      หรือ 4.5   ในสมการใดก็ได้ ในท่ีนี้ใช้  3 
                  x  = 4.5 – 3 
                            x  = 1.5 
           ดังนั้น (1.5, 4.5) เป็นค าตอบของระบบสมการ x + y = 6 และ x – y = –3 

(1.5, 4.5) 
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4 

2 

–2 
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    • วิธีท่ี 1 ใช้วิธีการใดในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นเพื่อหาค าตอบ  
    (การใช้กราฟหาจุดตัดของสมการสองสมการ) 

    • วิธีท่ี 2 ใช้วิธีการใดในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นเพื่อหาค าตอบ  
    (ใช้วิธีแทนค่าตัวแปรเพื่อหาค่าตัวแปรทีละตัว) 

    • ค าตอบของระบบสมการในวิธีท่ี 1 และวิธีท่ี 2 ได้ค าตอบเดียวกันหรือไม่อย่างไร  
    (ค าตอบเดียวกัน คือ (1.5, 4.5)) 

    • การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท้ังสองแบบต่างกันอย่างไร  
    ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ ต้องเขียนกราฟให้ถูกต้องและหาจุดท่ีกราฟเส้นตรง 
ท้ังสองตัดกันซึ่งจุดตัดอาจไม่ใช่จ านวนเต็ม ท าให้อ่านจุดตัดบนกราฟได้ยาก แต่การแก้ระบบสมการเชิงเส้น 
โดยการแทนค่าสามารถหาค าตอบท่ีเป็นทั้งจ านวนเต็ม เศษส่วน หรือทศนิยมได้ง่ายกว่า) 
   5. นักเรียนพิจารณาแถบโจทย์ การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ด้วยวิธีการแทนค่า 
ตามข้ันตอน พร้อมท้ังตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
 

แก้ระบบสมการ 
2x – y = –1 และ 3x + 2y = 2 

 
    วิธีท า  ขั้นที่ 1  พิจารณาสมการท้ังสอง ดังนี้ 
         2x – y    = – 1             
         3x + 2y  =    2              
       ขั้นที่ 2 พิจารณาความสัมพันธ์ในแต่ละสมการแล้วเลือกใช้สมการใด 
       สมการหนึ่งในการหาค่าตัวแปรในระบบสมการ เช่น ในระบบสมการนี้เลือกใช้สมการ 
         ดังนี้ 
       จัดให้ค่า y อยู่ในรูปสมการใหม่ เพื่อหาค่าตัวแปร x จาก  จะได้ค่า y คือ 
         2x – y    = –1 
                y    = 2x + 1       
       ขั้นที่ 3 น าค่า y ท่ีได้จากสมการท่ี  แทนลงในสมการท่ี  เพื่อจะหาค่า x 
         จะได้      3x + 2 (2x + 1)  =  2  (แทนค่า y ในสมการ) 
                3x + 4x + 2   =  2   (สมบัติการแจกแจง) 
                       7x + 2   =  2   (การจัดหมู่โดยใช้หลักการบวกเอกนาม)
                   7x   =  0   (การบวกด้วยจ านวนท่ีเท่ากัน) 
                     x   =  0   (การคูณด้วยจ านวนเท่ากัน)  



       ขั้นที่ 4 เมื่อได้ค่าตัวแปรหนึ่งค่า แล้วน าค่าตัวแปรนั้นไปแทนค่าในสมการ  
จากท่ีโจทย์ก าหนดเพื่อหาค่าตัวแปรอีกค่า ในท่ีนี้ใช้สมการท่ี  เพื่อหาค่า y แทนค่า x ในสมการท่ี   
                              y  =  2(0) + 1  
                     y  =  1 
       ได้ว่า ค าตอบของระบบสมการคือ  (x, y) = (0, 1)   
       จากนั้นต้ังค าถามกระตุ้นความคิดของนักเรียน ดังนี้ 

    • นักเรียนมีวิธีการตรวจสอบอย่างไรว่า (0, 1) เป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
หรือไม่ (ตรวจสอบว่า (0, 1) เป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยแทนค่าตัวแปรในระบบ
สมการว่าเป็นจริงหรือไม่) 

จากนั้นนักเรียนร่วมกันตรวจสอบค าตอบของระบบสมการข้างต้นว่าเป็นจริงหรือไม่ ดังนี้ 
       ขั้นที่ 5 ตรวจสอบว่าตัวแปรท่ีคิดค านวณได้เป็นค าตอบของระบบสมการหรือไม่  
โดยการแทนค่า ดังนี้ 
         x = 0 และ y = 1 ในสมการ  ดังนี้ 
         จะได้    2(0)  –1   = –1  
                   –1   = –1  จริง 
            x = 0 และ y = 1 ในสมการ  ดังนี้ 
         จะได้          3(0) + 2(1)    =   2  

                       2    =   2 จริง  
   6. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน รับแถบโจทย์กลุ่มละ 1 ข้อร่วมกันหาค าตอบของระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปรโดยการแทนค่า และเปรียบเทียบแนวคิดกับการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัว
แ ป ร 
ในกิจกรรมข้อท่ี 4 ข้างต้น ว่าแตกต่างกันอย่างไร และสะดวกในการหาค าตอบหรือไม่ อย่างไร ดังนี้  
             

แก้ระบบสมการ 
2x – 3y = 5 และ 5x + 2y = 8 

 
   7. ผู้แทนนักเรียน 2 กลุ่มออกมาน าเสนอการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรบนกระดาน  
จากนั้นนักเรียนรว่มกันตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้  
    • การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรในกิจกรรมข้อ 4 และ ข้อ 5 แตกต่างกันอย่างไร  
    (การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรในกิจกรรมข้อ 4 ในขั้นของการจัดสมการในรูปตัวแปรใด
ตัวแปรหนึ่งท าได้ง่ายเนื่องจากเป็นจ านวนเต็มไม่มีเศษส่วน แต่ ในกิจกรรมข้อ 5 เมื่อจัดรูปสมการแล้วเกิดเป็น
เศษส่วนท าให้การหาค าตอบท าได้ซับซ้อนและช้ากว่า)  
   8. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายและสรุปเกี่ยวกับข้ันตอนการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า  
ได้ว่า การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่าตัวแปรมีหลักการท า คือ จัดสมการในรูปตัวแปรหนึ่ง  



แล้วน าไปแทนค่าในอีกสมการหนึ่ง แล้วด าเนินการแก้สมการโดยใช้สมบัติการเท่ากันของจ านวนจริง 
ด าเนินการตามข้ันตอน ดังนี้ 
    1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
    2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
    3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
    4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
 

ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
   9. นักเรียนท าใบงานท่ี 10 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า : 1 จากนั้นสลับผลงาน 
กับเพื่อน เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
    10. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • การแก้ระบบสมการหรือการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร สามารถใช้ได้หลาย
วิธี ได้แก่ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า การแก้ระบบ
สมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร ซึ่งใช้สมบัติของการบวกและการคูณมาประกอบการแก้ระบบสมการ 
    • หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
     1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
     2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
     3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
     4) แทนค่าตัวแปรท่ีหนึ่งหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
    • ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ ขึ้นอยู่กับความถนัด 
และความเข้าใจ เพื่อให้ได้ค าตอบของระบบสมการท่ีรวดเร็วยิ่งขึ้น 
ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
   11. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานหน้าช้ันเรียน  โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
   12. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน  
ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
  13. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทน
ค่า ให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
   14. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรมใน
ประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบขั้นตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม เกิดประโยชน์  
ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
 



ชั่วโมงที่ 2  
 

ขั้นที่ 1  ขั้นสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
   1. นักเรียนร่วมกนัสนทนาทบทวนเกี่ยวกับลักษณะของระบบสมการและค าตอบของระบบสมการ 
โดยครูยกตัวอย่างระบบสมการเชิงเส้น 2 ตัวอย่าง  
   2. นักเรียนร่วมกนัแสดงความคิดเห็น โดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า เมื่อค าตอบของระบบสมการมีหลาย
ค าตอบ หรือไม่มีค าตอบ จะมีลักษณะเป็นอย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า จากแหล่งการ
เรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรือ
อินเทอร์เน็ต 
 

ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
   4. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน แต่ละกลุ่มร่วมกันพิจารณาแถบโจทย์และหาค าตอบของ 
ระบบสมการโดยการแทนค่า พร้อมท้ังตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    1)   x + y    =   4                         1 
          2x + 2y   =   8                         2    
    2)  x + 3y    =   5                         1 
              x + 3y    =   9                         2    
    1)  การแก้ระบบสมการโดยการแทนค่า 
           x + y    =   4                         1 
          2x + 2y   =   8                         2   
     จากสมการ   1   จัดรูปสมการใหม่ จะได้     
                        x  =   4 – y 3     
      แทนค่า          x  =   4 – y  ใน   2   จะได้ 
     2(4 – y) + 2y     =   8              
       8 – 2y + 2y      =   8 
                          8      =   8 

    • จากการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรข้างต้น ผลลัพธ์ที่ได้ 8  =  8 หมายความอย่างไร  
    ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี )     
    (นักเรียนร่วมกนัตอบตามประสบการณ์ของนักเรียน) 
    จากนั้นให้นักเรียนแต่ละกลุ่มบอกคู่อันดับ (x, y) มากลุ่มละ 1 คู่อันดับ แทนค่า x และ y  
ลงในระบบสมการ และตรวจสอบว่าสมการเป็นจริงหรือไม่ จากนั้นร่วมกันสรุปว่า ค าตอบของระบบสมการ 
ค าตอบของสมเชิงเส้นสองตัวแปรข้างต้นมีได้หลายค าตอบนั่นเอง 
    พิจารณาการหาค าตอบของระบบสมการต่อไปนี้ 
    2) การแก้ระบบสมการโดยการแทนค่า 



     x + 3y    =   5                   1 
              x + 3y    =   9                   2    
     จากสมการ   1   จัดรูปสมการใหม่ จะได้     
              x   =   5 – 3y           3     
      แทนค่า    x   =   5 – 3y        ใน  2  จะได้ 
           5 – 3y + 3y     =   9             
                 5     =   9 
                     5     =   9  ซึ่งไม่เป็นจริง 

    • จากการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรข้างต้น ผลลัพธ์ที่ได้ 5 = 9 มีหมายความอย่างไร  
    ( 5 = 9 ไม่เป็นจริง นั่นคือ ระบบสมการเชิงเส้นดังกล่าวไม่มีค าตอบ) 
   5. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายและสรุปเกี่ยวกับข้ันตอนการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 
ได้ว่า การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่าตัวแปรมีหลักการท า คือ จัดสมการในรูปตัวแปรหนึ่ง  
แล้วน าไปแทนค่าในอีกสมการหนึ่ง แล้วด าเนินการแก้สมการโดยใช้สมบัติการเท่ากันของจ านวนจริง 
ด าเนินการ 
ตามข้ันตอน ดังนี้ 
    1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
    2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
    3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
    4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
และผลลัพธ์ที่ได้จากการแก้ระบบสมการ หากอยู่ในรูป A  =  A หมายความว่ามีค าตอบท่ีเป็นจริงหลายค าตอบ  
 

ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

   6. นักเรียนท าใบงานเรื่องการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า จากนั้นสลับผลงานกับเพื่อน  
เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
    7. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • การแก้ระบบสมการหรือการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร สามารถใช้ได้
หลายวิธี ได้แก่ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า การแก้
ระบบ 
สมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร ซึ่งใช้สมบัติของการบวกและการคูณมาประกอบการแก้ระบบสมการ 
    • หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
     1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
     2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
     3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
     4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
    • ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ ขึ้นอยู่กับความถนัด 
และความเข้าใจ เพื่อให้ได้ค าตอบของระบบสมการท่ีรวดเร็วยิ่งขึ้น 



ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
 

   8. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานหน้าช้ันเรียน  โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
    9.นักเรียนร่วมกันอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 
 

ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
  10. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทน
ค่า 
ให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
  11. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรมใน
ประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม เกิดประโยชน์ต่อ
สังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 4 ชุดค าถามกระตุ้นเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์    ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 2 ชั่วโมง 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงก่อนเรียน 
 

  Q1. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q2. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q3. จุดตัดร่วมของกราฟท่ีเกิดจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น 
หรือไม่ อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q4. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 = a2 และ b1  b2 ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q5. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 x a2 = –1  ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงระหว่างเรียน  
 

  Q6. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่าได้อย่างไร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q7. การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า เมื่อค าตอบของระบบสมการ 
มีหลายค าตอบ หรือไม่มีค าตอบ จะมีลักษณะเป็นอย่างไร ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงหลังเรียน  

  Q8. นักเรียนมีวิธีการอย่างไรบ้างท่ีจะหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล, มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q9. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการแทนค่าไปใช้แก้
โจทย์ปัญหาได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q10. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการแทนค่าไป
ประยุกต ์
ใช้ในชีวิตจริงเกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร  ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 5 แนวทางที่ครูน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพยีงมาใช้จัดการเรียนรู้ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  ชือ่แผนการจัดการเรียนรู้ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2ชั่วโมง 
 

ครูผู้สอนน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียงมาจัดกิจกรรมการเรียนรู้ดังนี้ 

ความรู้ที่ครูต้องมีก่อนสอน 
 

1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการแทนค่าตัวแปร 
5. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

คุณธรรมของครูในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

1. มีความตรงต่อเวลา 
2. มีความยุติธรรม 
3. มีความเมตตา 
4. มีความเพียร 
5. มีความอดทน 
6. มีความใฝ่เรียนรู้ 
 

ประเด็น มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 

 
เนื้อหา 
 

ครูเลือกเรื่องที่สอนให้สอดคล้องกบัตัวชี้วัด 
เพ่ือให้ผู้เรียนมีทักษะการคิดค านวณและ
สามารถน าความรู้ที่ได้ไปประยุกต์ใช้ใน
ชีวิตประจ าวันได้ 

ครูมีการวิเคราะห์หลักสูตร 
เน้ือหา ได้เหมาะสมตรงตาม
มาตรฐานและตัวชี้วัด 
 

จัดการเรียนรู้ให้ครอบคลุม 
ตามจุดประสงค ์

 
เวลา 
 

1. นักเรียนได้รับความรู้ ความเข้าใจและ
ฝึกปฏิบัติจากการแก้โจทย์ปัญหา  
2. นักเรียนสามารถน าความรู้ที่มีอยู่ไป
ประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

จัดกิจกรรมเก่ียวกับการแก้
โจทย์ปัญหาได้เหมาะสมกับ
เวลาและวัยผู้เรียน 
 

1. ครูเตรียมสื่อการสอน ใบงานและ
กิจกรรมให้น่าสนใจ 
2.ประเมินศักยภาพของนักเรียนเป็น
รายบุคคลเพ่ือจัดกลุ่มนักเรียน 

 
การจัดกิจกรรม 
 

ส่งเสริมให้นักเรียนใฝ่เรียนรู้และน าความรู้
มาประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

ใช้แหล่งเรียนรู้ให้นักเรียน
ศึกษาและจัดกิจกรรมได้
สอดคล้องเหมาะสมกับ
จุดประสงค์และวัยผู้เรียน 

เตรียมวิธีป้องกันและแก้ปัญหาจาก
การปฏิบัติกิจกรรม  

 
สื่อ/อุปกรณ ์
 

1.เพ่ือให้นักเรียนเห็นคุณค่าของแหล่ง
เรียนรู้ภายในโรงเรียนและเกิดจิตส านึกใน
การอนุรักษ์สิ่งแวดล้อม 
2. นักเรียนได้รับประสบการณ์ตรงในการ
เรียนรู้และเกิดความภาคภูมิใจในความ
เป็นไทยและความสามารถของตนเอง 

ครูจัดเตรียมใบงานที่
เหมาะสมกับเน้ือหาที่สอน
และความสนใจของผู้เรียน 
 

ครูเตรียมสื่อส ารองรองรับกรณีที่มี
เหตุการณ์เปลี่ยนแปลง 
 

 
แหล่งเรียนรู้ 
 

เพ่ือให้จัดกระบวนการเรียนรู้ได้ครบถ้วน
ตามท่ีวางแผนไว้ 

ครูจัดกระบวนการเรียนรู้ได้
เหมาะสม กับเวลาท่ีก าหนด
ไว้ 

จัดการเรียนรู้ได้ครบตามจุดประสงค์
ที่ก าหนดไว้ 
 

 
ประเมินผล 
 

เพ่ือออกแบบเครื่องมือวัดและประเมินผล
ที่สอดคล้องกับภาระงาน/เน้ือหาที่ 
ต้องการวัด 

มีการออกแบบวิธีการวัด
และประเมินผลได้สอดคล้อง
เหมาะสมกับตัวชี้วัดและ
เหมาะสมกับเวลา  

1. ศึกษาวิธีการวัดและประเมินผล
ผู้เรียนที่หลากหลาย 
2. จัดเตรียมเครื่องมือวัดและ
ประเมินผลไว้ล่วงหน้า 



แผ่นที่ 6 ผลที่จะเกิดขึ้นกับผู้เรียนจากการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2ชั่วโมง 
 

6.1 ผู้เรียนจะได้ฝึกคิดและฝึกปฏิบัติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี  

 

ความรู้ที่นักเรียนต้องมีก่อน 
1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหา 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการ
เขียนกราฟ 

คุณธรรมของนักเรียนที่จะท าให้การเรียนรู้ส าเร็จ 
1. มีความรับผิดชอบ   
2. มีความใฝ่เรียนรู้   
3. มีความมุ่งมั่นในการท างาน 
4. มีความสามัคคีในหมู่คณะ 
5. มีความพอเพียงกับการด าเนินชีวิต 
 

มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 
แสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์  
ได้ถูกต้อง 

เน้ือหาตัวอย่างโจทย์ปัญหา ได้พอเหมาะ 
พอดี  ท างานทันเวลา 

มีทักษะในการแก้โจทย์ปัญหาและน าไปใช้
ในชีวิตจริง 

 

6.2 ผูเ้รียนจะได้เรียนรู้การใช้ชีวิตที่สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลง 4 มิติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 
                 ด้าน  
องค์ประกอบ 

สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลงในด้านต่าง ๆ 
วัตถุ/เศรษฐกิจ สังคม สิ่งแวดล้อม วัฒนธรรม 

 

K ความรู้  

เรียนรู้หลักในการ
ท างานกลุ่ม 
 
 

1. มีความรู้ในการท างานร่วมกัน 
2. ได้ความรู้ใหม่ ๆ จากการ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้กับเพื่อนและครู 
3. มีการแบ่งปันความรู้ ช่วยเหลือ
ให้กับเพื่อนในชั้นเรียน 

การเลือกใช้วัสดุอุปกรณ์ที่
ถูกต้องเหมาะสมกับงาน  

1. มีความรู้เก่ียวกับ
วัฒนธรรมในการอยู่
ร่วมกันการท างาน 
 

 

P ทักษะ  

มีการวางแผนการ
ท าชิ้นงานได้อย่าง
ถูกต้องสวยงาม 
 
 

เรียนรู้กระบวนการท างานกลุ่ม  
โดยฝึกการท างานร่วมกันฝึก
กระบวนการคิดอย่างเป็นระบบ   
มีทักษะการท างานกลุ่ม มีทักษะ
การอ่าน ทักษะการเขียนทาง
คณิตศาสตร์ 

ฝึกทักษะการท างานการ
ช่วยเหลือกัน รู้จักแบ่ง
หน้าที่ความรับผิดชอบ 
การก าหนดขั้นตอนใน 
การท างาน 

ใช้สัมพันธภาพที่ดีใน
การเข้าร่วมกิจกรรม
กลุ่ม 

 

 
A ค่านิยม  

เห็นคุณค่าของวัสดุ 
อุปกรณ์ ที่น ามาท า
เป็นชิ้นงานโดยใช้
อย่างประหยัดและ
รู้คุณค่า 

1. เกิดการช่วยเหลือซึ่งกันและกัน 
2. มีความสามคัคี ความร่วมมือกัน
ในการท างาน 
3. การยอมรับฟังความคิดเห็นของ
บุคคลอื่น 

ตระหนักและเห็นคุณค่า
ของผลงานตนเองและมี
จิตส านึกในการใช้สื่อ
อุปกรณ์อย่างมีคุณค่า 

1. มีความรักและรู้คุณ
ค่าของความเป็นไทย 
2. มีความภาคภูมิใจใน
ผลงานและเห็นคุณค่า 

 
 

C สมรรถนะ  

1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์ คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 

 

น าไปสู่ความย่ังยืน 
 

หลักทรงงานในหลวงรัชกาล 9   ข้อท่ี 1. จะท าอะไรต้องศึกษาขอ้มูลให้เป็นระบบ   ทรงศึกษาข้อมูลรายละเอียดอย่างเป็นระบบจากข้อมูล
เบื้องต้น ทั้งเอกสาร แผนที่ สอบถามจากเจ้าหน้าที่ นักวิชาการ และราษฎรในพื้นที่ให้ได้รายละเอียดที่ถูกต้อง เพื่อน าข้อมูลเหล่าน้ันไปใช้ประโยชน์
ได้จริงอย่างถูกต้อง รวดเร็ว และตรงตามเป้าหมาย   
 
 

พระบรมราโชบาย ด้านการศกึษา ในหลวงรัชกาลท่ี 10  ขอ้ท่ี 1. มีพื้นฐานชีวิตท่ีมั่นคง มีคุณธรรม ให้รู้จักแยกแยะสิ่งที่ผิด-ที่ถกู สิ่งชั่ว-สิ่งดี 
เพื่อปฏิบัติแต่สิ่งที่ชอบที่ดีงาม ปฏิเสธสิ่งที่ผิดที่ชั่ว เพื่อสร้างคนดีใหแ้ก่บ้านเมือง 
 

 

SDGs ๑๗ เป้าหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน เป้าหมายท่ี 4 รับรองการศึกษาที่เท่าเทียมและทั่วถึง ส่งเสริมการเรียนรู้ตลอดชีวิตแก่ทุกคน 
 



 

ใบงานที่ 4 เร่ือง การแกร้ะบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแก้สมการท่ีก าหนดให้โดยการแทนค่า 
 
   2x - y     =    3 
   2x + 3y   =   -1 
 
วิธีท า    

    
    
    
    
    
    
    
    
    
     
    
     
     
    
    
    
    
     
     
    
    
    
    
    
     
    
     
 



 

เฉลยใบงานท่ี 4 เร่ือง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแก้สมการท่ีก าหนดให้โดยการแทนค่า 
  

   2x - y     =    3 
   2x + 3y   =   -1 
วิธีท า 
  2x - y  =  3 ----    
  2x + 3y = -1 ----     
 จากสมการ  2x - y = 3 เขียน y ในรูปของ x จะได้    
  2x - 3  =  y ----   
 น าค่า y ท่ีได้จากสมการแทนค่าในสมการ   
   2x + 3y =    -1  
  จะได้ 2x + 3(2x - 3) = -1  
      2x + 6x - 9 = -1
          8x = -1 + 9
          8x = 8 
            x = 1 
 น าค่า y ท่ีได้ไปแทนค่าในสมการ   
   2x - 3 = y 
   2(1) - 3 = y 
    2 - 3 = y
      - 1 = y 
 ตรวจสอบค าตอบ    
 โดยการแทนค่า x และแทนค่า y ในสมการ   และ  
 พิจารณา  2x – y = 3     และ    2x   + 3y     =    -1
 แทนค่า     2(1) - (-1) = 3     และ    2(1) + 3(-1)  =    -1
   2 + 1 = 3                 2  - 3       =    -1 
      3 = 3    -1   =    -1  
 ซึ่งเป็นจริง     
ดังนั้น  ค าตอบของระบบสมการคือ (x,y)  =  (1,-1)  
      
      (พิจารณาตามค าตอบของนักเรียน โดยให้อยู่ในดุลยพนิิจของครูผู้สอน) 



บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 

ผลการสอน 
 ................................................................................................................................................................
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 

ปัญหา/อุปสรรค 
................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
ข้อเสนอแนะ/แก้ไข 

................................................................................................................................................................
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
 
                                                           ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
                                                                     (  นางสาวณัฐธิดา  ชูสกล  )    
                                                             วันท่ี............เดือน........................พ.ศ............ 
 

ความเห็นของหัวหน้าสถานศึกษาหรือผู้ได้รับมอบหมาย 
............................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
              หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

............................................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................................................. 
 

       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                    หัวหน้าฝ่าย / รองฝ่ายวิชาการ 

............................................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                   ผู้อ านวยการโรงเรียนสวนศรีวิทยา 



 

 

 

แผนการจัดการเรียนรู ้

 

เรื่องที่ 5  
 การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัว

แปร 
 

 

 



 

แผ่นที่ 1 ผังโครงสร้างแผนการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเสน้โดยการก าจัดตัวแปร  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 2 ชั่วโมง 
 

 

ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร         
( จ านวน  2  ช่ัวโมง ) 

    สาระส าคัญ 

 การแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า 
 หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
    1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
    2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
    3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
    4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
 การแก้ระบบสมการโดยการก าจัดตัวแปร หลักการสรุปเป็นขั้นตอนได้ ดังนี้ 
    1) เขียนสมการท้ังสองให้อยู่ในรูป Ax + By = C เมื่อ A, B และ C เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
    2) เลือกตัวแปรท่ีจะก าจัด โดยท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรให้เท่ากัน 
    3) น าสมการมาบวกหรือลบเพื่อก าจัดตัวแปรแรก 
    4) แทนค่าตัวแปรแรกเพื่อหาตัวแปรท่ีสอง 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน  
 

1. ความสามารถในการส่ือสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
  

1 อยู่อย่างพอเพียง 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรียนรู้ 
4. มุ่งมั่นในการท างาน 

ภาระงาน/ช้ินงาน  
 

ใบงานท่ี 5 
เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้น 
โดยการก าจัดตัวแปร  

เร่ืองการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3             
สาระการเรียนรู้  ลักษณะของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร และการเขียน
กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 



แผ่นที่ 2 ผังภาพการออกแบบการเรียนรู้แบบยอ้นกลับ (Backward Design)  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเสน้โดยการก าจัดตัวแปร  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 2 ชั่วโมง 
   

  

 
  

 

 

  

1. เป้าหมายการเรียนรู้ 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด   ค 1.3 ม.3/3     
  ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
 

สาระส าคญั 
   หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
   1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึง (โดยไม่ท าให้อยู่
ในรูปเศษส่วน) 
   2) แทนค่าตัวแปรที่ได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหน่ึงท าให้
เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
   3) แก้สมการหาค่าตัวแปรที่หน่ึง 
   4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรที่สอง จะได้ค าตอบของ
ระบบสมการ 
   การแก้ระบบสมการโดยการก าจัดตัวแปร หลักการสรุปเป็น
ข้ันตอนได้ ดังน้ี 
   1) เขียนสมการทั้งสองให้อยู่ในรูป Ax + By = C เมื่อ A, 
B และ C เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
   2) เลือกตัวแปรที่จะก าจัด โดยท าสัมประสิทธ์ิของตัวแปร
ให้เท่ากัน 
   3) น าสมการมาบวกหรือลบเพ่ือก าจัดตัวแปรแรก 
   4) แทนค่าตัวแปรแรกเพ่ือหาตัวแปรที่สอง 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. อธิบายเก่ียวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร  
2. แสดงวิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้การก าจัดตัวแปร (P) 
3. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการตัดสินใจเลือกสมการหรือตัว
แปรที่ต้องการก าจัดได้อย่างสมเหตุสมผลและถูกต้อง (A) 
 

สาระการเรียนรู้  
การแก้ระบบสมการเชงิเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
 
 
 
 

 
 

1. เป้าหมายการเรียนรู้ (ต่อ) 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน 
1. ความสามารถในการสื่อสาร เข้าใจในสิ่งที่โจทย์ให้และหาค าตอบ 
พูดแสดงความคิดเห็น น าเสนอแนวทางหาค าตอบ 
2. ความสามารถในการคิด การคิดวิเคราะห์ คิดสังเคราะห์ 
การคิดอย่างสร้างสรรค ์
3. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต ทักษะการท างานกลุ่มและ 
การอยู่ร่วมกันในสังคมด้วยการเสริมสร้างความสัมพันธ์อันดีระหว่าง
บุคคล   ในการหาค าตอบของโจทย์ 
 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. มีวินัย ปฏิบัติตามกฎ ระเบียบของกลุ่มและสังคม มีมารยาท 
2. ใฝ่เรียนรู้ ต้ังใจเรียน มีความเพียรพยายามในการเรียนรู้ 
กระตือรือร้นในการปฏิบัติกิจกรรม แสวงหาความรู้ จากแหล่งเรียนรู้ 
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ด้วยวิธีการต่าง ๆ 
3. อยู่อย่างพอเพียง รู้จักวางแผน ประมาณตน คิด พูด  
ท าอย่างมีเหตุผล 
4. มุ่งมั่นในการท างาน ต้ังใจและรับผิดชอบในการปฏิบัติหน้าท่ี 
ที่ได้รับมอบหมายให้ส าเร็จ 
 

2. หลักฐานการเรียนรู้  

ภาระงาน/ชิ้นงาน :  
ใบงานที่ 4 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชงิเส้นโดยการก าจดัตัวแปร 
 

การวัดประเมินผล : 
ประเด็น วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ประเมิน 

ด้าน K 
สังเกตการ
ตอบค าถาม 

แบบสงัเกตการ
ตอบค าถาม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

ด้าน P ตรวจใบงาน ใบงาน ผ่านเกณฑ์การประเมิน 60 %
หรือผ่านระดับ  2  ขึ้นไป 

ด้าน A 
สังเกต
พฤติกรรม 

แบบสงัเกต
พฤติกรรม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

 

2 

3. กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

กิจกรรรมการเรียนรู้ : การจัดกิจกรรมการเรียนรู้แบบ  GPAS 5 Steps   
สื่อเรียนรู้/แหล่งเรียนรู้ : หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 ของ 
สสวท. ใบงานที่ 4 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
เวลา :   2  ชั่วโมง         

3 

การแก้ระบบสมการ 
เชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 

1 

3 

2 

1 

(K) 



แผ่นที่ 3 กิจกรรมการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง 
แผนการเรียนรู้แบบบูรณาการตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  

สาระการเรียนรู้ คณิตศาสตร์ แผนการจัดการเรียนรู้ เร่ืองการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา     2   ชั่วโมง 

 
 

กิจกรรมการเรียนรู้    ใช้การจัดกระบวนเรียนรู้  แบบ GPAS 5 Steps     
 
ชั่วโมงที่ 1  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
 

   1. นักเรียนร่วมกนัทบทวนเกี่ยวกับการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยครู
ยกตัวอย่าง 
ระบบสมการเชิงเส้น แล้วให้นักเรียนช่วยกันหาค าตอบด้วยวิธีการแทนค่า  
   2. นักเรียนร่วมแสดงความคิดเห็น โดยใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • นักเรียนสามารถแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปรได้อย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการก าจัดตัวแปร  
จากแหล่งการเรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียน 
หรืออินเทอร์เน็ต 
 

ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
   4. นักเรียนพิจารณาแถบโจทย์ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรบนกระดาน แล้วร่วมกันสังเกต
สัมประสิทธิ์ 
ของตัวแปรแต่ละตัวในสมการ พร้อมท้ังตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้  
 
       พิจารณาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรต่อไปนี้ 
        1. x + 3y =  1           1 
           x + 2y =  3           2 
        2. 3x + 2y =  5           1 
         2x + 2y =  2           2 
        3. 3x + 2y =  6           1 
            x + 5y =  –2         2 
 

    • จากระบบสมการข้อ 1 ตัวแปรใดมีสัมประสิทธิ์เท่ากัน และสัมประสิทธิ์เป็นเท่าไร  
    (ตัวแปร x มีสัมประสิทธิ์เท่ากัน คือ 1) 

    • นักเรียนมีแนวคิดในการก าจัดตัวแปร x ของระบบสมการข้อ 1 อย่างไร  
    (น าสมการ   1   และ   2   มาด าเนินการลบกัน) 



    • จากระบบสมการข้อ 2 ตัวแปรใดมีสัมประสิทธิ์เท่ากัน และสัมประสิทธิ์เป็นเท่าไร  
    (ตัวแปร y มีสัมประสิทธิ์เท่ากัน คือ 2) 

    • นักเรียนมีแนวคิดในการก าจัดตัวแปร y ของระบบสมการข้อ 2 อย่างไรได้บ้าง  
    (น าสมการ   1   และ   2   มาด าเนินการลบกัน) 

    • จากระบบสมการข้อ 3 ตัวแปรใดมีสัมประสิทธิ์เท่ากัน  
    (ไม่มีตัวแปรท่ีมีสัมประสิทธิ์เท่ากัน) 

    • สามารถท าให้สัมประสิทธิ์หน้าตัวแปรใดตัวแปรหนึ่งเท่ากันได้หรือไม่ อย่างไร  
    (นักเรียนตอบตามประสบการณ์) 
   5. นักเรียนแบ่งกลุ่ม  กลุ่มละ 3 - 4 คน ร่วมกันหาแนวทางการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ข้างต้นโดยใช้การก าจัดตัวแปรและเช่ือมโยงแนวคิดท่ีได้จากการตอบค าถามกระตุ้นความคิด รวมทั้งแนวทาง 
การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่ามาใช้เป็นแนวทางในการแก้ปัญหา จากนั้นแต่ละกลุ่มออกมา 
น าเสนอแนวคิดหน้าช้ันเรียน  โดยมีครูเป็นผู้ช้ีแนะและเพิ่มเติมในส่วนท่ีนักเรียนยังขาดให้สมบูรณ์  เช่น 
 

    1) แก้ระบบสมการ 
     x + 3y  =  1           1 
     x + 2y  =  3           2 
     น าสมการ  1  –  2  ; x + 3y – (x + 2y)  =  1 – 3 
                       y   =  –2 
     แทนค่า y = –2 เพื่อหาค่า x  ในสมการใดก็ได้ ในท่ีนี้ใช้  1  ได้ว่า 
     x + 3(–2)  =  1  
                  x – 6  =  1 
                x  =  7 
     ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการคือ (7, –2) 
     ตรวจสอบค าตอบ   
     แทนค่า x = 7 และ y = –2  ในสมการ x + 3y  =  1           
     จะได้ 7 + 3(–2)   =  1 
            7 – 6    =  1 
              1    =  1  เป็นจริง 
     แทนค่า x = 7 และ y = –2  ในสมการ x + 2y  =   3 
     จะได้ 7 + 2(–2)   =  3 
            7 – 4    =  3 
                 3    =  3  เป็นจริง 
 



  2) 3x + 2y =   5           1 
         2x + 2y =   2           2 
    น าสมการ  1  –  2  ; 3x + 2y – (2x + 2y)  =  5 – 2 
                       x  =  3 
    แทนค่า x = 3 เพื่อหาค่า y  ในสมการใดก็ได้ ในท่ีนี้ใช้  1  ได้ว่า 
    3(3) + 2y   =  5  
              9 + 2y   =  5 
             2y   =  –4 
              y   =  –2   
    ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการคือ (3, –2) 
    ตรวจสอบค าตอบ   
    แทนค่า x = 3 และ y = –2  ในสมการ 3x + 2y  =  5           
    จะได้ 3(3) + 2(–2)   =  5 
              9 – 4    =  5 
             5    =  5  เป็นจริง 
    แทนค่า x = 3 และ y = –2  ในสมการ 2x + 2y  =  2            
    จะได้         2(3) + 2(–2)   =  2 
             6 – 4   =  2 
                  2   =  2  เป็นจริง 
   3) 3x + 2y = 6           1 
            x  + 5y = –2         2 
    เลือกก าจัดตัวแปร x โดยท าสัมประสิทธิ์หน้าตัวแปร x ให้เท่ากัน ดังนี้ 
    น า 3 คูณสมการ  2  ;   3x  + 15y     =   –6       3 
    น าสมการ  3  –  1  ; 3x + 15y – (3x + 2y)  =  –6 – 6 
                                                     13y  =  –12 
               y  =   –  
    แทนค่า y = –      เพื่อหาค่า x  ในสมการใดก็ได้ ในท่ีนี้ใช้  2  ได้ว่า 
         x + 5  –   =   –2  
                             x  + –           =   –2 
                            x        =  –2 +  
              
        ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการคือ        , – 
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  ตรวจสอบค าตอบ   
    แทนค่า x =       และ y = –      ในสมการ 3x + 2y = 6 
    จะได้     3        + 2 –          =  6 
                     –     =  6 
                       =  6 
                                                  6     =  6  เป็นจริง  
    แทนค่า x =      และ y = –     ในสมการ x  + 5y  =  –2 
    จะได้                    + 5  –         = –2 
                          –       = –2  
                –        = –2       
                                  –2  = –2 เป็นจริง 
 

   6. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายและสรุปเกี่ยวกับข้ันตอนการแก้สมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร  
ได้ว่า การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร มีหลักการสรุปเป็นขั้นตอนได้ ดังนี้ 
    1) เขียนสมการท้ังสองให้อยู่ในรูป Ax + By = C เมื่อ A, B และ C เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
    2) เลือกตัวแปรท่ีจะก าจัด โดยท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรให้เท่ากัน 
    3) น าสมการมาบวกหรือลบเพื่อก าจัดตัวแปรแรก 
    4) แทนค่าตัวแปรแรกเพื่อหาตัวแปรท่ีสอง 
 

ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

   7.นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คนแต่ละกลุ่มร่วมกันออกแบบโจทย์ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
กลุ่มละ 2-3 ข้อ โดยก าหนดให้สัมประสิทธิ์ของตัวแปร x เท่ากัน หรือสัมประสิทธิ์ของตัวแปร y เท่ากัน หรือ
สัมประสิทธิ์ของ x และ y ต่างไม่เท่ากันก็ได้ พร้อมท้ังแสดงวิธีคิดแก้ระบบสมการโดยใช้การก าจัดตัวแปร  
จากนั้นสลับผลงานกับกลุ่มอื่น เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
    8. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • การแก้สมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร มีหลักการสรุปเป็นขั้นตอนได้ ดังนี้ 
     1) เขียนสมการท้ังสองให้อยู่ในรูป Ax + By = C เมื่อ A, B และ C เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
     2) เลือกตัวแปรท่ีจะก าจัด โดยท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรให้เท่ากัน 
     3) น าสมการมาบวกหรือลบกันเพื่อก าจัดตัวแปรแรก 
     4) แทนค่าตัวแปรแรกเพื่อหาตัวแปรท่ีสอง 
    • ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ ขึ้นอยู่กับความถนัด 
และความเข้าใจ เพื่อให้ได้ค าตอบของระบบสมการท่ีรวดเร็วขึ้น 
 

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
   9. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานการแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้การก าจัดตัวแปรจากโจทย์ 
ท่ีกลุ่มออกแบบหน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
   10. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 
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ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
  11. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
โดยการก าจัดตัวแปรให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
   12. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรม 
ในประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร 
  จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคมเกิด
ประโยชน์ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
   
ชั่วโมงที่ 2  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
 

   1. นักเรียนร่วมกนัสนทนาทบทวนความรู้เกี่ยวกับล าดับข้ันตอนในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นด้วย
วิธีการ 
แทนค่าและการก าจัดตัวแปร ดังนี้ 
   หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
    1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
    2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
    3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
    4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
   หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการก าจัดตัวแปร ได้แก่ 
    1) เขียนสมการท้ังสองให้อยู่ในรูป Ax + By = C เมื่อ A, B และ C เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
    2) เลือกตัวแปรท่ีจะก าจัด โดยท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรให้เท่ากัน 
    3) น าสมการมาบวกหรือลบเพื่อก าจัดตัวแปรแรก 
    4) แทนค่าตัวแปรแรกเพื่อหาตัวแปรท่ีสอง 
   2. นักเรียนร่วมแสดงความคิดเห็นเกี่ยวกับการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ดังนี้ 
    • นักเรียนมีวิธีการอย่างไรบ้างท่ีจะแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเพื่อหาค าตอบของ 
ระบบสมการ 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร จากแหล่งการเรียนรู้ 
ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรืออินเทอร์เน็ต 
 
 
 



ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
   4. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ร่วมกันสร้างโจทย์ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร กลุ่มละ 1 ข้อ  
พร้อมท้ังหาค าตอบของระบบสมการนั้น จากนั้นผู้แทนแต่ละกลุ่มออกมาเขียนโจทย์บนกระดานหน้าช้ันเรียน 
กลุ่มละ 1 ข้อ โดยให้กลุ่มอื่น ๆ ช่วยกันหาค าตอบของระบบสมการ กลุ่มใดหาค าตอบได้ให้ออกมาแสดงวิธีการ 
หาค าตอบหน้าช้ันเรียน พร้อมท้ังอธิบายให้เพื่อน ๆ ได้เข้าใจวิธีการหาค าตอบ สลับกันไปจนครบทุกกลุ่มโดย
ครูตรวจสอบความถูกต้องและอธิบายเพิ่มเติมในแต่ละข้อ  
   5. นักเรียนแต่ละกลุ่มพิจารณาแถบโจทย์บนกระดาน และร่วมกันหาแนวทางการแก้ระบบสมการ
จากนั้นผู้แทนนักเรียน 1-2 ออกมาน าเสนอแนวคิดหน้าช้ันเรียน ดังนี้ 
 

       แก้ระบบสมการ 0.2x – 0.5y =  0.1       1 
                    y + 3 =   3x        2 
 

   6. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายและสรุปเกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ดังนี้ 
   ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ขึ้นอยู่กับความถนัดและ
ความเข้าใจ เพื่อให้ได้ค าตอบของระบบสมการท่ีรวดเร็วยิ่งขึ้น 
 

ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

   7. นักเรียนท าใบงานท่ี 12 เรื่อง การแก้ระบบสมการเชิงเส้น จากนั้นสลับผลงานกับเพื่อน เพื่อร่วมกัน
ตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
    8. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี ้
    • หลักการแก้ระบบสมการด้วยวิธีการแทนค่า ได้แก่ 
     1) จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหนึ่ง (โดยไม่ท าให้อยู่ในรูปเศษส่วน) 
     2) แทนค่าตัวแปรท่ีได้จากข้อ 1) ในอีกสมการหนึ่งท าให้เหลือตัวแปรเพียง 1 ตัว 
     3) แก้สมการหาค่าตัวแปรท่ีหนึ่ง 
     4) แทนค่าตัวแปรหาค่าตัวแปรท่ีสอง จะได้ค าตอบของระบบสมการ 
    • การแก้ระบบสมการโดยการก าจัดตัวแปร หลักการสรุปเป็นขั้นตอนได้ ดังนี้ 
     1) เขียนสมการท้ังสองให้อยู่ในรูป Ax + By = C เมื่อ A, B และ C เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
     2) เลือกตัวแปรท่ีจะก าจัด โดยท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรให้เท่ากัน 
     3) น าสมการมาบวกหรือลบเพื่อก าจัดตัวแปรแรก 
     4) แทนค่าตัวแปรแรกเพื่อหาตัวแปรท่ีสอง 
     

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
 

   9. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานหน้าช้ันเรียน  โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
   10. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 
 
 
 
 
 



ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating)    
  11. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการแก้สมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
ให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
  12. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรมใน
ประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร 
  จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม เกิด
ประโยชน์ 
ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
 
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 4 ชุดค าถามกระตุ้นเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์   ชื่อแผนการเรียนรู้  การแก้ระบบสมการเชิงเสน้โดยการก าจัดตัวแปร  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 2 ชั่วโมง 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงก่อนเรียน 
 

  Q1. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q2. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q3. จุดตัดร่วมของกราฟท่ีเกิดจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น 
หรือไม่ อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q4. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 = a2 และ b1  b2 ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q5. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 x a2 = –1  ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
Q6. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่าได้อย่างไร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q7. การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า เมื่อค าตอบของระบบสมการ 
มีหลายค าตอบ หรือไม่มีค าตอบ จะมีลักษณะเป็นอย่างไร ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงระหว่างเรียน  
 

 Q8. นักเรียนสามารถแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปรได้อย่างไร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงหลังเรียน  

  Q9. นักเรียนมีวิธีการอย่างไรบ้างท่ีจะหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล, มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q10. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการก าจัดตัวแปร 
ไปใช้แก้โจทย์ปัญหาได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q11. นักเรียนสามารถน าวิธีการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการก าจัดตัวแปร 
ไปประยุกต์ใช้ในชีวิตจริงเกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร  ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 5 แนวทางที่ครูน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพยีงมาใช้จัดการเรียนรู้ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้ คณิตศาสตร์  ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 
 

ครูผู้สอนน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียงมาจัดกิจกรรมการเรียนรู้ดังนี้ 

ความรู้ที่ครูต้องมีก่อนสอน 
 

1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการแทนค่าตัวแปร 
5. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการก าจัดตัวแปร 
6. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
7. รู้วิธีการแก้โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
8. รู้เทคนิคการหาค าตอบของระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร 

คุณธรรมของครูในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

1. มีความตรงต่อเวลา 
2. มีความยุติธรรม 
3. มีความเมตตา 
4. มีความเพียร 
5. มีความอดทน 
6. มีความใฝ่เรียนรู้ 
 

ประเด็น มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 

 
เนื้อหา 
 

ครูเลือกเรื่องที่สอนให้สอดคล้องกบัตัวชี้วัด 
เพ่ือให้ผู้เรียนมีทักษะการคิดค านวณและ
สามารถน าความรู้ที่ได้ไปประยุกต์ใช้ใน
ชีวิตประจ าวันได้ 

ครูมีการวิเคราะห์หลักสูตร 
เน้ือหา ได้เหมาะสมตรงตาม
มาตรฐานและตัวชี้วัด 
 

จัดการเรียนรู้ให้ครอบคลุม 
ตามจุดประสงค ์

 
เวลา 
 

1. นักเรียนได้รับความรู้ ความเข้าใจและ
ฝึกปฏิบัติจากการแก้โจทย์ปัญหา  
2. นักเรียนสามารถน าความรู้ที่มีอยู่ไป
ประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

จัดกิจกรรมเก่ียวกับการแก้
โจทย์ปัญหาได้เหมาะสมกับ
เวลาและวัยผู้เรียน 
 

1. ครูเตรียมสื่อการสอน ใบงานและ
กิจกรรมให้น่าสนใจ 
2.ประเมินศักยภาพของนักเรียนเป็น
รายบุคคลเพ่ือจัดกลุ่มนักเรียน 

 
การจัดกิจกรรม 
 

ส่งเสริมให้นักเรียนใฝ่เรียนรู้และน าความรู้
มาประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

ใช้แหล่งเรียนรู้ให้นักเรียน
ศึกษาและจัดกิจกรรมได้
สอดคล้องเหมาะสมกับ
จุดประสงค์และวัยผู้เรียน 

เตรียมวิธีป้องกันและแก้ปัญหาจาก
การปฏิบัติกิจกรรม  

 
สื่อ/อุปกรณ ์
 

1. เพ่ือให้นักเรียนเห็นคุณค่าของแหล่ง
เรียนรู้ภายในโรงเรียนและเกิดจิตส านึกใน
การอนุรักษ์สิ่งแวดล้อม 
2. นักเรียนได้รับประสบการณ์ตรงในการ
เรียนรู้และเกิดความภาคภูมิใจในความ
เป็นไทยและความสามารถของตนเอง 

ครูจัดเตรียมใบงานที่
เหมาะสมกับเน้ือหาที่สอน
และความสนใจของผู้เรียน 
 

ครูเตรียมสื่อส ารองรองรับกรณีที่มี
เหตุการณ์เปลี่ยนแปลง 
 

 
แหล่งเรียนรู้ 
 

เพ่ือให้จัดกระบวนการเรียนรู้ได้ครบถ้วน
ตามท่ีวางแผนไว้ 

ครูจัดกระบวนการเรียนรู้ได้
เหมาะสม กับเวลาท่ีก าหนด
ไว้ 

จัดการเรียนรู้ได้ครบตามจุดประสงค์
ที่ก าหนดไว้ 
 

 
ประเมินผล 
 

เพ่ือออกแบบเครื่องมือวัดและประเมินผล
ที่สอดคล้องกับภาระงาน/เน้ือหาที่ 
ต้องการวัด 

มีการออกแบบวิธีการวัด
และประเมินผลได้สอดคล้อง
เหมาะสมกับตัวชี้วัดและ
เหมาะสมกับเวลา  

1. ศึกษาวิธีการวัดและประเมินผล
ผู้เรียนที่หลากหลาย 
2. จัดเตรียมเครื่องมือวัดและ
ประเมินผลไว้ล่วงหน้า 



แผ่นที่ 6 ผลที่จะเกิดขึ้นกับผู้เรียนจากการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้  คณิตศาสตร์ ชื่อแผนการจัดการเรียนรู้ การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เวลา 2 ชั่วโมง 

6.1 ผู้เรียนจะได้ฝึกคิดและฝึกปฏิบัติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี  

 

ความรู้ที่นักเรียนต้องมีก่อน 
1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการแทนค่าตัวแปร 
5. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

คุณธรรมของนักเรียนที่จะท าให้การเรียนรู้ส าเร็จ 
1. มีความรับผิดชอบ   
2. มีความใฝ่เรียนรู้   
3. มีความมุ่งมั่นในการท างาน 
4. มีความสามัคคีในหมู่คณะ 
5. มีความพอเพียงกับการด าเนินชีวิต 
 

มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 
แสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์  
ได้ถูกต้อง 

เน้ือหาตัวอย่างโจทย์ปัญหา ได้พอเหมาะ 
พอดี  ท างานทันเวลา 

มีทักษะในการแก้โจทย์ปัญหาและน าไปใช้ 
ในชีวิตจริง 

 

6.2 ผู้เรียนจะได้เรียนรู้การใช้ชีวิตที่สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลง 4 มิติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 
                 ด้าน  
องค์ประกอบ 

สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลงในด้านต่าง ๆ 
วัตถุ/เศรษฐกิจ สังคม สิ่งแวดล้อม วัฒนธรรม 

 

K ความรู้  

เรียนรู้หลักในการ
ท างานกลุ่ม 
 
 

1. มีความรู้ในการท างานร่วมกัน 
2. ได้ความรู้ใหม่ ๆ จากการ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้กับเพื่อนและครู 
3. มีการแบ่งปันความรู้ ช่วยเหลือ
ให้กับเพื่อนในชั้นเรียน 

การเลือกใช้วัสดุอุปกรณ์ที่
ถูกต้องเหมาะสมกับงาน  

1. มีความรู้เก่ียวกับ
วัฒนธรรมในการอยู่
ร่วมกันการท างาน 
 

 

P ทักษะ  

มีการวางแผนการ
ท าชิ้นงานได้อย่าง
ถูกต้องสวยงาม 
 
 

เรียนรู้กระบวนการท างานกลุ่ม  
โดยฝึกการท างานร่วมกันฝึก
กระบวนการคิดอย่างเป็นระบบ   
มีทักษะการท างานกลุ่ม มีทักษะ
การอ่าน ทักษะการเขียนทาง
คณิตศาสตร์ 

ฝกึทักษะการท างานการ
ช่วยเหลือกัน รู้จักแบ่ง
หน้าที่ความรับผิดชอบ 
การก าหนดขั้นตอนใน 
การท างาน 

ใช้สัมพันธภาพที่ดีในการ
เข้าร่วมกิจกรรมกลุ่ม 

 

 
A ค่านิยม  

เห็นคุณค่าของวัสดุ 
อุปกรณ์ ที่น ามาท า
เป็นชิ้นงานโดยใช้
อย่างประหยัดและ
รู้คุณค่า 

1. เกิดการช่วยเหลือซึ่งกันและกัน 
2. มีความสามคัคี ความร่วมมือกัน
ในการท างาน 
3. การยอมรับฟังความคิดเห็นของ
บุคคลอื่น 

ตระหนักและเห็นคุณค่า
ของผลงานตนเองและมี
จิตส านึกในการใช้สื่อ
อุปกรณ์อย่างมีคุณค่า 

1. มีความรักและรู้คุณค่า
ของความเป็นไทย 
2. มีความภาคภูมิใจใน
ผลงานและเห็นคุณค่า 

 
 

C สมรรถนะ  

1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์ คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 

 

น าไปสู่ความย่ังยืน 
 

หลักทรงงานในหลวงรัชกาล 9   ข้อท่ี 1. จะท าอะไรต้องศึกษาขอ้มูลให้เป็นระบบ   ทรงศึกษาข้อมูลรายละเอียดอย่างเป็นระบบจากข้อมูล
เบื้องต้น ทั้งเอกสาร แผนที่ สอบถามจากเจ้าหน้าที่ นักวิชาการ และราษฎรในพื้นที่ให้ได้รายละเอียดที่ถูกต้อง เพื่อน าข้อมูลเหล่าน้ันไปใช้ประโยชน์ได้
จริงอย่างถูกต้อง รวดเร็ว และตรงตามเป้าหมาย   
 
 

พระบรมราโชบาย ด้านการศกึษา ในหลวงรัชกาลท่ี 10  ขอ้ท่ี 1. มีพื้นฐานชีวิตท่ีมั่นคง มีคุณธรรม ให้รู้จักแยกแยะสิ่งที่ผิด-ที่ถกู สิ่งชั่ว-สิ่งดี 
เพื่อปฏิบัติแต่สิ่งที่ชอบที่ดีงาม ปฏิเสธสิ่งที่ผิดที่ชั่ว เพื่อสร้างคนดีใหแ้ก่บ้านเมือง 
 

 

SDGs ๑๗ เป้าหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน เป้าหมายท่ี 4 รับรองการศึกษาที่เท่าเทียมและทั่วถึง ส่งเสริมการเรียนรู้ตลอดชีวิตแก่ทุกคน 
 



 

ใบงานที่ 5 เร่ือง การแกร้ะบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแก้สมการท่ีก าหนดให้โดยการก าจัดตัวแปร 
 
   2x - y     =    3 
   2x + 3y   =   -1 
 
วิธีท า    

    
    
    
    
    
    
    
    
     
    
    
    
    
     
    
    
    
    
     
  
  
  
  
  
   
  
   

 



 

เฉลยใบงานที่ 5 เร่ือง การแกร้ะบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปร 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแก้สมการท่ีก าหนดให้โดยการก าจัดตัวแปร 
  

   2x - y     =    3 
   2x + 3y   =   -1 
วิธีท า   
  ให้  2x - y = 3 ---- 
    2x + 3y =    -1 ---- 
  
  เลือกก าจัดตัวแปร x โดยใช้สมบัติการบวก 
  
   -  (2x - y) - (2x + 3y)  = 3 - (-1)
    2x - y - 2x - 3y  = 3 + 1
      -4y  = 4
         y  = -1
  
  แทนค่า y ด้วย -1 ใน    หรือ  แทนค่า  y ด้วย -1 ใน  
   
  2x - (-1) = 3            หรือ 2x + 3(-1) =    -1 
  2x + 1 = 3      2x - 3 =    -1
   2x = 3 - 1          2x =    -1 + 3
   2x = 2          2x =    2
   x = 1            x =    1 
  ตรวจสอบค าตอบ  
  โดยการแทนค่า x และแทนค่า y ในสมการ  1)  และ  2)
  พิจารณา     2x - y = 3                และ          2x + 3y      =    -1 
   แทนค่า    2(1) - (-1) = 3 และ 2(1) + 3(-1)  =     -1
       2 + 1 = 3         2 - 3   =    -1
                       3 = 3             -1   =    -1
   ซึ่งเป็นจริง         
   ดังนั้น  ค าตอบของระบบสมการคือ (x,y)  =  (1,-1)    
        



บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 

ผลการสอน 
 ................................................................................................................................................................
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 

ปัญหา/อุปสรรค 
................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
ข้อเสนอแนะ/แก้ไข 

................................................................................................................................................................
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
 
                                                           ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
                                                                     (  นางสาวณัฐธิดา  ชูสกล  )    
                                                             วันท่ี............เดือน........................พ.ศ............ 
 

ความเห็นของหัวหน้าสถานศึกษาหรือผู้ได้รับมอบหมาย 
............................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
              หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

............................................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................................................. 
 

       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                    หัวหน้าฝ่าย / รองฝ่ายวิชาการ 

............................................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                   ผู้อ านวยการโรงเรียนสวนศรีวิทยา 



 

 

 

แผนการจัดการเรียนรู ้

 

เรื่องที่ 6  
 โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 

 

 
 



 

 

 

 

 

 

แผ่นที่ 1 ผังโครงสร้างแผนการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์  ชื่อแผนการเรียนรู้  โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชิงเสน้สองตัวแปร  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 3 ชั่วโมง 
 

 

ชื่อแผนการเรียนรู้  โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   
( จ านวน  3  ช่ัวโมง ) 

 

    สาระส าคัญ 

    โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  เป็นความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมี 
 สองสมการ  ซึ่งการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ขึ้นอยู่กับความถนัด 
 และความเข้าใจ โดยการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีขั้นตอนหรือกระบวนการคิด ดังนี้ 
    1) วิเคราะห์ส่ิงท่ีโจทย์ถามและก าหนดข้อมูลท่ีก าหนดมาให้ 
    2) ก าหนดค่าของตัวแปรส่ิงท่ีโจทย์ต้องการหาและสร้างระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากโจทย์ 
    3) เลือกใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีก าหนดไว้แล้ว 
    4) สรุปตรวจสอบค าตอบท่ีได้ 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน  
 

1. ความสามารถในการส่ือสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
  

1 อยู่อย่างพอเพียง 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรียนรู้ 
4. มุ่งมั่นในการท างาน 

ภาระงาน/ช้ินงาน  
 

ใบงานท่ี 6 
เรื่อง โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร    

เร่ือง โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   
 

มฐ./ตัวชี้วัด       ค 1.3 ม.3/3             
สาระการเรียนรู้  ลักษณะของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร และการเขียน
กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 



แผ่นที่ 2 ผังภาพการออกแบบการเรียนรู้แบบยอ้นกลับ (Backward Design)  
กลุ่มสาระการเรียนรู้    คณิตศาสตร์   ชื่อแผนการเรียนรู้  โจทย์ปัญหาการแกร้ะบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที ่ 3  เวลา 3 ชั่วโมง 
   

  

 
  

 

 

  

1. เป้าหมายการเรียนรู้ 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด   ค 1.3 ม.3/3     
  ประยุกต์ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
 

สาระส าคญั 
   โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็น
ความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมีสองสมการ ซึ่งการแก้ระบบ
สมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ข้ึนอยู่กับ
ความถนัดและความเข้าใจ โดยการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิง
เส้นสองตัวแปรมีข้ันตอนหรือกระบวนการคิด ดังน้ี 
1) วิเคราะห์สิ่งที่โจทย์ถามและก าหนดข้อมูลที่ก าหนดมาให้ 
2) ก าหนดค่าของตัวแปรสิ่งที่โจทย์ต้องการหาและสร้างระบบ
สมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากโจทย์ 
3) เลือกใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรที่ก าหนดไว้แล้ว 
4) สรุปตรวจสอบค าตอบที่ได้ 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. อธิบายการแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
2. แสดงวิธีการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรและ
เลือกใช้วิธีการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (P) 
3. ตระหนักและเห็นความส าคัญของการน าความรู้การแก้โจทย์
ปัญหาโดยใช้ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปรไปใช้ในชีวิตประจ าวัน  
 

สาระการเรียนรู้  
โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร   
 
 
 

 
 

1. เป้าหมายการเรียนรู้ (ต่อ) 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน 
1. ความสามารถในการสื่อสาร เข้าใจในสิ่งที่โจทย์ให้และหาค าตอบ 
พูดแสดงความคิดเห็น น าเสนอแนวทางหาค าตอบ 
2. ความสามารถในการคิด การคิดวิเคราะห์ คิดสังเคราะห์ 
การคิดอย่างสร้างสรรค ์
3. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต ทักษะการท างานกลุ่มและ 
การอยู่ร่วมกันในสังคมด้วยการเสริมสร้างความสัมพันธ์อันดีระหว่าง
บุคคล   ในการหาค าตอบของโจทย์ 
 

คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. มีวินัย ปฏิบัติตามกฎ ระเบียบของกลุ่มและสังคม มีมารยาท 
2. ใฝ่เรียนรู้ ต้ังใจเรียน มีความเพียรพยายามในการเรียนรู้ 
กระตือรือร้นในการปฏิบัติกิจกรรม แสวงหาความรู้ จากแหล่งเรียนรู้ 
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ด้วยวิธีการต่าง ๆ 
3. อยู่อย่างพอเพียง รู้จักวางแผน ประมาณตน คิด พูด  
ท าอย่างมีเหตุผล 
4. มุ่งมั่นในการท างาน ต้ังใจและรับผิดชอบในการปฏิบัติหน้าท่ี 
ที่ได้รับมอบหมายให้ส าเร็จ 
 

2. หลักฐานการเรียนรู้  

ภาระงาน/ชิ้นงาน :  
ใบงานที่ 6 เรื่อง โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร   
 

การวัดประเมินผล : 
ประเด็น วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ประเมิน 

ด้าน K 
สังเกตการ
ตอบค าถาม 

แบบสงัเกตการ
ตอบค าถาม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

ด้าน P ตรวจใบงาน ใบงาน ผ่านเกณฑ์การประเมิน 60 %
หรือผ่านระดับ  2  ขึ้นไป 

ด้าน A 
สังเกต
พฤติกรรม 

แบบสงัเกต
พฤติกรรม 

ผ่านเกณฑ์การประเมิน  
ระดบั  2  ขึ้นไป 

 

2 

3. กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

กิจกรรรมการเรียนรู้ : การจัดกิจกรรมการเรียนรู้แบบ  GPAS 5 Steps   
สื่อเรียนรู้/แหล่งเรียนรู้ : หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 ของ 
สสวท. ใบงานที่ 6 เรื่อง โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   
เวลา :   3  ชั่วโมง         

3 

โจทย์ปัญหาการแก้ระบบ
สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

1 

3 

2 

1 

(K) 

(A) 



แผ่นที่ 3 กิจกรรมการเรียนรู้เพื่อเสริมสร้างคุณลักษณะอยู่อย่างพอเพียง 
แผนการเรียนรู้แบบบูรณาการตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  

สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์แผนการจัดการเรียนรู้เร่ืองโจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่    3    เวลา     3   ชั่วโมง 

 
 

กิจกรรมการเรียนรู้    ใช้การจัดกระบวนเรียนรู้  แบบ GPAS 5 Steps     
 
ชั่วโมงที่ 1  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
   1. นักเรียนร่วมกนัทบทวนเกี่ยวกับการใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยการถาม-ตอบ 
เกี่ยวกับหลักการของการแก้ระบบสมการวิธีต่าง ๆ โดยให้นักเรียนช่วยกันสรุปแต่ละวิธี พร้อมท้ังอภิปราย
เกี่ยวกับ 
ข้อดี-ข้อเสียของแต่ละวิธีการ พร้อมท้ังยกตัวอย่าง นักเรียนแสดงการหาค าตอบของระบบสมการด้วยวิธีต่าง ๆ  
1-2 ตัวอย่าง 
   2. นักเรียนร่วมแสดงความคิดเห็นเกี่ยวกับการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยใช้
ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้  
    • นักเรียนสามารถน าวิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้แก้โจทย์ปัญหาได้อย่างไร  
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับโจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  จากแหล่งการ
เรียนรู ้
ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรืออินเทอร์เน็ต 
 

 

ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
 

   4. นักเรียนร่วมกนัพิจารณาแถบโจทย์บนกระดาน ดังนี้  
 
   ในกระจาดใบหนึ่งมีจ านวนมะม่วงและจ านวนส้มรวมกันอยู่ 78 ผล ถ้าจ านวนมะม่วงน้อยกว่า 
   จ านวนส้มอยู่ 24 ผล กระจาดใบนี้มีมะม่วงและส้มอย่างละกี่ผล 
 

    จากนั้นร่วมกันตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้  

    • โจทย์ก าหนดข้อมูลหรือความสัมพันธ์ใดมาให้บ้าง ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (โจทย์ก าหนดข้อมูลมาให้ 2 ข้อมูล คือ 1) ในกระจาดใบหนึ่งมีจ านวนมะม่วงและจ านวนส้ม 
รวมกันอยู่ 78 ผล และ 2) จ านวนมะม่วงน้อยกว่าจ านวนส้มอยู่ 24 ผล) 

    • โจทย์ถามหาอะไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (จ านวนมะม่วงและส้มในกระจาด)  

    • นักเรียนสามารถน าความรู้เกี่ยวกับการแก้ระบบสมการมาใช้ในการแก้ปัญหานี้ได้อย่างไร  
    ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 



    (ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ต้องมีตัวแปรสองตัว นั่นคือควรก าหนดตัวแปร x  
และตัวแปร y ก่อน) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร x แทนข้อมูลใด ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ให้ x แทน จ านวนมะม่วง) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร y แทนข้อมูลใด ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ให้ y แทน จ านวนส้ม) 

    • สร้างสมการได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (จากข้อมูล 1) ในกระจาดใบหนึ่งมีจ านวนมะม่วงและจ านวนส้มรวมกันอยู่ 78 ผล เขียนเป็น
สัญลักษณ์ได้ว่า x + y = 78 และ 2) จ านวนมะม่วงน้อยกว่าจ านวนส้มอยู่ 24 ผล เขียนเป็นสัญลักษณ์ได้ว่า 
 y – x = 24) 

    • สามารถแก้ระบบสมการหาค่า x และ y อย่างไร  
     จากระบบสมการ  
                   x + y = 78        1 
                   y – x  = 24       2 
     น า  1  +  2  ;   2y  =  102 
                        y  =  51 
     แทนค่า  y = 51 ในสมการ  1  ได้ว่า 
              x + 51 =  78 
                 x  =  78 – 51 
                 x  =  27 
ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการ คือ (27, 51) หมายความว่า กระจาดใบนี้มีมะม่วง 27 ผล และส้ม 51 ผล  
ตรวจสอบค าตอบ  
    1)  ในกระจาดใบหนึ่งมีจ านวนมะม่วง 27 ผล และส้ม 51 ผล รวมกันเป็น 78 จริง 
    2) จ านวนมะม่วง 27 ผล น้อยกว่าจ านวนส้ม 51 ผล อยู่ 24 ผลจริง 
 

   5. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ร่วมกันพิจารณาแถบโจทย์บนกระดาน และน าความรู้เกี่ยวกับ 
การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมาใช้ในการแก้ปัญหา พร้อมท้ังตอบค าถามกระตุ้นความคิดร่วมกับ 
แก้ปัญหาของนักเรียนแต่ละกลุ่ม ดังนี้ 
 

      ร้านขายนมผงแห่งหนึ่ง ขายนมผงกระป๋องเล็กไป 8 กระป๋อง และนมผงกระป๋องใหญ่ 
 ไป 5 กระป๋อง ได้เงิน 7,360 บาท ถ้าราคาขายนมผงกระป๋องใหญ่มากกว่านมผงกระป๋องเล็ก  
 120 บาท นมผงแต่ละขนาดราคากระป๋องละเท่าไร 
 

    • โจทย์ก าหนดข้อมูลหรือความสัมพันธ์ใดมาให้บ้าง ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 



    (โจทย์ก าหนดข้อมูลมาให้ 2 ข้อมูล คือ 1) ขายนมผงกระป๋องเล็กไป 8 กระป๋อง และนมผง
กระป๋องใหญไ่ป 5 กระป๋อง ได้เงิน 7,360 บาท และ 2) ราคาขายนมผงกระป๋องใหญ่มากกว่านมผงกระป๋อง
เล็ก 120 บาท) 

    • โจทย์ถามหาอะไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ราคาของนมกระป๋องใหญ่และราคาของนมกระปอ๋งเล็ก) 

    • นักเรียนสามารถน าความรู้เกี่ยวกับการแก้ระบบสมการมาใช้ในการแก้ปัญหานี้ได้อย่างไร      
    (ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ต้องมีตัวแปรสองตัว นั่นคือควรก าหนดตัวแปร x  
และตัวแปร y ก่อน) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร x แทนข้อมูลใด ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ให้ x แทนราคาของนมกระป๋องใหญ่) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร y แทนข้อมูลใด ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ให้ y แทนราคาของนมกระป๋องเล็ก) 

    • สร้างสมการได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (จากข้อมูล 1) ขายนมผงกระป๋องเล็กไป 8 กระปอ๋ง และนมผงกระป๋องใหญ่ไป 5 กระป๋อง 
ได้เงิน 7,360 บาท เขียนเป็นสัญลักษณ์ได้ว่า 5x + 8y = 7,360 และ 2) ราคาขายนมผงกระป๋องใหญ่มากกว่า 
นมผงกระป๋องเล็ก 120 บาท เขียนเป็นสัญลักษณ์ได้ว่า x – y = 120) 

    • สามารถแก้ระบบสมการหาค่า x และ y อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    จากระบบสมการ  
                    5x + 8y  =   7,360         1 
                  x – y  =   120            2 
    น า 5 คูณ  2  ;  5x – 5y  =  600            3 
          น า  1  –  3  ;  13y  =  6,760 
                          y  =  520 
    แทนค่า  y = 520 ในสมการ  2  ได้ว่า 
            x – 520 =   120 
                             x   =   120 + 520 
                   x   =   640 
ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการ คือ (640,520) หมายความว่านมกระป๋องใหญ่ราคากระป๋องละ 640 บาท 
และนมกระป๋องเล็กราคากระป๋องละ 520 บาท 
 
 
 



ตรวจสอบค าตอบ  
    1) ขายนมผงกระป๋องเล็กไป 8 กระป๋องเป็นเงิน 4,160 บาท และนมผงกระป๋องใหญ ่
ไป 5 กระป๋อง เป็นเงิน 3,200 บาท ได้เงินรวม 7,360 บาทจริง 
    2) นมผงกระป๋องใหญร่าคา 640 บาท มากกว่านมผงกระป๋องเล็ก 520 บาท อยู่ 120 บาทจริง 
 
   6. นักเรียนร่วมกันอภิปรายการด าเนินการคิดแก้โจทย์ปัญหา มีแนวคิดอื่นในการด าเนินการไ ด้อีก
หรือไม่ โดยให้นักเรียนออกมาน าเสนอวิธีคิดหน้าช้ันเรียน เช่น น าเสนอในรูปการแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว  
โดยก าหนดตัวแปรเพียงตัวเดียว  
   7. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายและสรุปเกี่ยวกับข้ันตอนการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้น 
สองตัวแปร โดยพิจารณาเช่ือมโยงจากแถบโจทย์ข้างต้นและการตอบค าถาม ได้ว่า 
    ขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีดังนี้ 
    1) วิเคราะห์ส่ิงท่ีโจทย์ถามและก าหนดข้อมูลท่ีก าหนดมาให้ 
    2) ก าหนดค่าของตัวแปรส่ิงท่ีโจทย์ต้องการหาและสร้างระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากโจทย์ 
    3) เลือกใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีก าหนดไว้แล้ว 
    4) สรุปตรวจสอบค าตอบท่ีได้ 
ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
   8. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ร่วมกันออกแบบโจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
กลุ่มละ 1 ข้อ พร้อมท้ังแสดงวิธีคิดลงในกระดาษเปล่า จากนั้นสลับผลงานกับกลุ่มอื่น เพื่อร่วมกันตรวจสอบ 
และแก้ไขให้ถูกต้อง 
    9. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัวและมี
สองสมการ ซึ่งการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ขึ้นอยู่กับความถนัดและ
ความเข้าใจ โดยการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีขั้นตอนหรือกระบวนการคิด ดังนี้ 
    1) วิเคราะห์ส่ิงท่ีโจทย์ถามและก าหนดข้อมูลท่ีก าหนดมาให้ 
    2) ก าหนดค่าของตัวแปรส่ิงท่ีโจทย์ต้องการหาและสร้างระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากโจทย์ 
    3) เลือกใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีก าหนดไว้แล้ว 
    4) สรุปตรวจสอบค าตอบท่ีได้ 
ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill) 
   10. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานการแก้โจทย์ท่ีแต่ละกลุ่มได้ออกแบบหน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียน
และครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
    11. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างานท่ีมี
แบบแผน 
ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
  12. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับโจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
ให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
   13. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรมใน
ประเด็นต่อไปนี ้



  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไปได้
อย่างไร 
 จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม เกิดประโยชน์ต่อ
สังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, 
มิติวัฒนธรรม ) 
 
ชั่วโมงที่ 2  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
   1. นักเรียนร่วมกนัทบทวนเกี่ยวกับการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยการถาม-
ตอบเกี่ยวกับการด าเนินการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยนักเรียนช่วยกันสรุปพร้อมท้ัง
ยกตัวอย่าง 
และร่วมกันแสดงการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 1 ตัวอย่างบนกระดาน ดังนี ้
 
   จ านวนหนึ่งลบด้วยเจ็ดเท่าของจ านวนท่ีสองมีค่าเท่ากับ –42 และสามเท่าของจ านวนท่ีหนึ่งลบด้วย
สองเท่า 
ของจ านวนท่ีสองเท่ากับ 140 จ านวนท้ังสองคือจ านวนใด 
 

   2. นักเรียนร่วมแสดงความคิดเห็นเกี่ยวกับการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยใช้
ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 
    • นักเรียนสามารถน าวิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้แก้โจทย์ปัญหาได้อย่างไร 
   3. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับโจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร จากแหล่งการ
เรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียน จากหนังสือเรียนหรือ 
อินเทอร์เน็ต   
 
ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
   4. นักเรียนร่วมกนัพิจารณาแถบโจทย์บนกระดาน ดังนี ้
 
   ในการไปทัศนศึกษาของโรงเรียนแห่งหนึง่มีนักเรียนจ านวนท้ังหมด 215 คน เก็บค่าเข้าชมการแสดง
ทุกคน รวมเงินค่าเข้าชม 10,500 บาท ทางผู้จัดการแสดงเก็บค่าบัตรเข้าชม ดังนี้ นักเรียนระดับช้ัน ม.ต้น เก็บ
ค่าเข้าชมคนละ 40 บาท นักเรียนระดับช้ัน ม.ปลาย เก็บค่าเข้าชมคนละ 60 บาท และครูท่ีเข้าร่วม จ านวน 12 
คน ทางผู้จัดแสดงให้ครูเข้าชมฟรี อยากทราบว่าโรงเรียนนี้มีนักเรียน ม.ต้น และ ม.ปลาย จ านวนกี่คน 
 

                 



จากนั้นนักเรียนรว่มกันตอบค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้ 

    • โจทย์ถามหาอะไร  
    (จ านวนนักเรียน ม.ต้น และจ านวนนักเรียน ม.ปลาย) 

    • โจทย์ก าหนดข้อมูลใดมาให้  
    (โจทย์ก าหนดข้อมูลมาให้ คือ 1) จ านวนนักเรียนท่ีไปทัศนศึกษาท้ังหมด 215 คน มีครู 12 คน 
และ 2) ค่าเข้าชมท้ังหมด 10,500 บาท โดยนักเรียน ม.ต้น เก็บคนละ 40 บาท นักเรียน ม.ปลาย เก็บคนละ 
60 บาท และครูชมฟรี) 

    • นักเรียนสามารถน าความรู้เกี่ยวกับการแก้ระบบสมการมาใช้ในการแก้ปัญหานี้ได้อย่างไร 
     ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ในการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ต้องมีตัวแปรสองตัว นั่นคือควรก าหนดตัวแปร x  
และตัวแปร y ก่อน) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร x แทนข้อมูลใด  
    (ให้ x แทนจ านวนนักเรียน ม.ต้น) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร y แทนข้อมูลใด  
    (ให้ y แทนจ านวนนักเรียน ม.ปลาย) 

    • สร้างสมการได้อย่างไร ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (จากข้อมูลท่ีก าหนดให้เขียนสมการได้ว่า 
    1) จ านวนคนท่ีไปทัศนศึกษาท้ังหมด 215 คน มีครู 12 คน คือ x + y + 12 = 215  
จัดรูปสมการใหม่ได้ว่า x + y  = 203 
    2) ค่าเข้าชมท้ังหมด 10,500 บาท โดยนักเรียน ม.ต้น เก็บคนละ 40 บาท นักเรียน ม.ปลาย 
เก็บคนละ 60 บาท และครูชมฟรี คือ 40x + 60y = 10,500) 

    • สามารถแก้ระบบสมการหาค่า x และ y อย่างไร ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    จากระบบสมการ 
                                      x + y  = 203        1 
                      40x + 60y = 10,500      2 
    น า 40 คูณสมการ  1  ;   40x + 40y  =  8,120       3 
    น า  2  –  3  ; 20y   =   10,500 – 8,120 
        20y   =   2,380 
               y   =   119 
    แทนค่า  y = 119 ในสมการ  1  ได้ว่า 
              x + 119 =   203 
               x   =   84 



    ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการ คือ (84,119) หมายความว่า จ านวนนักเรียน ม.ต้น 84 คน 
และจ านวนนักเรียน ม.ปลาย 119 คน 
    ตรวจสอบค าตอบ 
    1) นักเรียนโรงเรียนแห่งนี้ไปทัศนศึกษาจ านวน 215 คน ซึ่งประกอบด้วยนักเรียนและครู 12 คน 
ได้ 84 + 119 + 12 = 215 จริง 
    2) นักเรียน ม.ต้น เก็บค่าเข้าชมคนละ 40 บาท นักเรียน ม.ปลาย เก็บค่าเข้าชมคนละ 60 บาท 
และครูชมฟรี รวมเงินค่าเข้าชมได้ 40(84) + 60(119) = 10,500 จริง 
 

   5. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายการด าเนินการคิดแก้โจทย์ปัญหานี้ มีแนวคิดอื่นในการด าเนินการได้อีก
หรือไม่ โดยให้นักเรียนออกมาน าเสนอวิธีคิดหน้าช้ันเรียน เช่น น าเสนอในรูปการแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
โดยก าหนดตัวแปรเพียงตัวเดียว  
   6. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน รับแถบโจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
พร้อมท้ังตอบค าถามกระตุ้นความคิดร่วมกับการแก้ปัญหาของนักเรียนแต่ละกลุ่ม ดังนี้ 
 
 
   ไร่นาสวนผสมของพ่อแปลงหนึ่งเป็นรูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ามีความยาวรอบแปลงเท่ากับ 1,080 เมตร   
ถ้าความยาวของด้านยาว ยาวกว่าด้านกว้าง 26 เมตร หาพื้นท่ีของไร่นาสวนผสมแปลงนี้ 
 

    • โจทย์ถามหาอะไร 

    • โจทย์ก าหนดข้อมูลหรือความสัมพันธ์ใดมาให้ 

    • นักเรียนสามารถน าความรู้เกี่ยวกับการแก้ระบบสมการมาใช้ในการแก้ปัญหานี้ได้อย่างไร 

    • ก าหนดให้ตัวแปร x แทนข้อมูลใด 

    • ก าหนดให้ตัวแปร y แทนข้อมูลใด 

    • สร้างสมการได้อย่างไร 

    • สามารถแก้ระบบสมการหาค่า x และ y อย่างไร 
    จากนั้นผู้แทนนักเรียน 1 กลุ่มออกมาน าเสนอวิธีการแก้ปัญหาบนกระดาน โดยนักเรียนกลุ่มอื่น ๆ 
ร่วมกันตรวจสอบและเพิ่มเติมในส่วนท่ีขาดหายไปให้สมบูรณ์ 
   7. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายและสรุปเกี่ยวกับข้ันตอนการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้น 
สองตัวแปร โดยพิจารณาเช่ือมโยงจากแถบโจทย์ข้างต้นและการตอบค าถาม ได้ว่า 
    ขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร มีดังนี้ 
    1) วิเคราะห์ส่ิงท่ีโจทย์ถามและก าหนดข้อมูลท่ีก าหนดมาให้ 
    2) ก าหนดค่าของตัวแปรส่ิงท่ีโจทย์ต้องการหาและสร้างระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากโจทย์ 
    3) เลือกใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีก าหนดไว้แล้ว 
    4) สรุปตรวจสอบค าตอบท่ีได้ 
 
 



ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
  

   8. นักเรียนท าใบงานท่ี 6 เรื่อง การแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร จากนั้นสลับ
ผลงานกับเพื่อน เพื่อร่วมกันตรวจสอบและแก้ไขให้ถูกต้อง 
    9. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัวและมี
สองสมการ ซึ่งการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ขึ้นอยู่กับความถนัดและ
ความเข้าใจ โดยการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีขั้นตอนหรือกระบวนการคิด ดังนี้ 
    1) วิเคราะห์ส่ิงท่ีโจทย์ถามและก าหนดข้อมูลท่ีก าหนดมาให้ 
    2) ก าหนดค่าของตัวแปรส่ิงท่ีโจทย์ต้องการหาและสร้างระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากโจทย์ 
    3) เลือกใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีก าหนดไว้แล้ว 
    4) สรุปตรวจสอบค าตอบท่ีได้ 
 

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill)   
   10. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานหน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
    11. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 
 
ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
  12. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้น 
สองตัวแปร ใหเ้กิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
   13. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรมใน
ประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม เกิดประโยชน์ต่อ
สังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
     
ชั่วโมงที่ 3  
 

ขั้นที่ 1  ข้ันสังเกต รวบรวมข้อมูล (Gathering) 
 

   1. นักเรียนร่วมกนัแสดงความคิดเห็นเกี่ยวกับการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดย
ใช้ค าถามกระตุ้นความคิด ดังนี้  
    • นักเรียนสามารถน าวิธีการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปประยุกต์ใช้ 
ในชีวิตประจ าวันเกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร 



   2. นักเรียนศึกษา รวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับโจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร จากแหล่งการ
เรียนรู้ท่ีหลากหลาย เช่น จากการสังเกต การร่วมสนทนากับเพื่อนในช้ันเรียนจากหนังสือเรียนหรืออินเทอร์เน็ต 
 

ขั้นที่ 2  ข้ันคิดวิเคราะห์และสรุปความรู้  (Processing) 
 

  3. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ร่วมกันพิจารณาแถบโจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการเดินทาง โดยใช้
ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรบนกระดาน พร้อมท้ังร่วมกันตอบค าถามกระตุ้นความคิดเกี่ยวกับสถานการณ์
ปัญหาเรื่องต่าง ๆ  
 

  เมื่อเวลา 09.00 น. เมย์ขับรถยนต์ออกจากเมือง A  ไปตามถนนสายหนึ่งด้วยอัตราเร็ว 60 กิโลเมตร 
ต่อช่ัวโมง อีก 1 ช่ัวโมงต่อมาฝ้ายขับรถยนต์ออกจากท่ีเดียวกันและไปตามเส้นทางเดียวกับเมย์ ด้วยอัตราเร็ว 
มากกว่าเมย์ 30 กิโลเมตรต่อช่ัวโมง จงหาว่าฝ้ายจะตามเมย์ทันในเวลาใด 
 

    • จากปัญหาข้างต้นนักเรียนมีแนวคิดในการแก้ปัญหานี้อย่างไร (มีความรู้ ,มีเหตุผล ,มีภูมิคุ้มกัน
ในตัวที่ดี) 
    (ควรเริ่มต้นจากการเขียนแผนภาพแสดงรายละเอียดต่าง ๆ ตามท่ีโจทย์ก าหนด แล้วจึงวิเคราะห์ 
และแก้ปัญหาโดยใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร x แทนส่ิงใด ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ให้เมย์ขับรถยนต์จากเมือง A ไปถึงจุดท่ีฝ้ายทันเมย์ใช้เวลา x ช่ัวโมง) 

    • ก าหนดให้ตัวแปร y แทนส่ิงใด ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ให้ฝ้ายขับรถยนต์จากเมือง A ไปถึงจุดท่ีฝ้ายทันเมย์ใช้เวลา y ช่ัวโมง ) 

    • สามารถเขียนเป็นแผนภาพแสดงรายละเอียดต่าง ๆ อย่างไร 
     ( 
 
 
 
 
 

    • ความสัมพันธ์ของระยะทาง อัตราเร็ว และเวลา เป็นอย่างไร (ระยะทาง = อัตราเร็ว × เวลา) 

    • จากแผนภาพแสดงรายละเอียดต่าง ๆ สามารถสร้างตารางวิเคราะห์โจทย์ได้อย่างไร 
      

สถานการณ์ เวลา 
(ชั่วโมง) 

อัตราเร็ว 
(กิโลเมตรต่อชั่วโมง) 

ระยะทาง 
(กิโลเมตร) 

เมย์ขับรถ x 60 60x 
ฝ้ายขับรถ y 90 90y 

เมือง A จุดที่ฝ้ายทันเมย์ 

ฝ้าย 

เมย์ เวลา x ช่ัวโมง 

เวลา y ช่ัวโมง 

อัตราเร็ว 60 + 30 = 90 กิโลเมตรต่อช่ัวโมง ) 

) 

( 



    • จากตารางสามารถเขียนระบบสมการได้อย่างไร ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
     เนื่องจากเมย์ใช้เวลาในการเดินทางมากกว่าฝ้าย 1 ช่ัวโมง จะได้สมการเป็น 
         x – y = 1              1 
     และจากระยะทางท่ีท้ังสองคนขับรถยนต์ได้เท่ากัน จะได้สมการ 
         60x   =   90y 
     หรือ    2x   =   3y 
          2x – 3y   =   0         2 

    • แก้ระบบสมการได้อย่างไร 
     จาก             x – y  =   1        1 
                          2x – 3y   =   0         2 
     2  ×  1  ;  2x – 2y   =   2        3 
     3  –  2  ;           y   =   2 
     แทนค่า y = 2   ในสมการ  1 
            x – 2  =  1 
             x  =  3 

    • สามารถสรุปโจทย์ปัญหาได้อย่างไร ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (ฝ้ายจะขับรถตามทันเมย์โดยใช้เวลา 3 ช่ัวโมง ดังนั้น เมย์เริ่มเดินทาง 9.00 น. ฝ้ายขับรถตามทัน
เมย ์ในเวลา 12.00 น.) 
วิธีท า  ให้เมย์ขับรถยนต์จากเมือง A ไปถึงจุดท่ีฝ้ายทันเมย์ใช้เวลา   x ช่ัวโมง  
   และฝ้ายขับรถยนต์จากเมือง A ไปถึงจุดท่ีฝ้ายทันเมย์ใช้เวลา y ช่ัวโมง 
   เขียนเป็นแผนภาพแสดงรายละเอียดต่าง ๆ ของโจทย์ปัญหา ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 

   สร้างตารางวิเคราะห์โจทย์ได้ ดังนี้ 
 
 
 

เมือง A จุดที่ฝ้ายทันเมย์ 

ฝ้าย 

เมย์ เวลา x ช่ัวโมง 

เวลา y ช่ัวโมง 

อัตราเร็ว 60 + 30 = 90 กิโลเมตรต่อช่ัวโมง 



สถานการณ์ 
เวลา 

(ชั่วโมง) 
อัตราเร็ว 

(กิโลเมตรต่อชั่วโมง) 
ระยะทาง 
(กิโลเมตร) 

เมย์ขับรถ x 60 60x 
ฝ้ายขับรถ y 90 90y 

 

  เนื่องจากเมย์ใช้เวลาในการเดินทางมากกว่าฝ้าย 1 ช่ัวโมง จะได้สมการเป็น 
     x – y   =   1               1 
  และจากระยะทางท่ีท้ังสองคนขับรถยนต์ได้เท่ากัน จะได้สมการ 
                60x   =   90y 
  หรือ               2x   =   3y 
             2x – 3y    =  0         2 
  2 ×  1  ; 2x – 2y    =  2        3 
    3   –   2   ;    y     =  2 
 
  แทนค่า y = 2   ในสมการ  1 
       x – 2   =  1 
           x   =  3 
  ดังนั้น ฝ้ายจะขับรถตามทันเมย์โดยใช้เวลา 3 ช่ัวโมง ดังนั้น เมย์เริ่มเดินทาง 9.00 น. ฝ้ายขับรถตามทัน
เมย์ในเวลา 12.00 น. 
 
  ญาญ่าพายเรือตามน้ าและทวนน้ าในระยะทาง 24 กิโลเมตร ใช้เวลา 2 ช่ัวโมง 3 ช่ัวโมงตามล าดับ   
อยากทราบว่าญาญ่าพายเรือในน้ านิ่งด้วยอัตราเร็วกี่กิโลเมตรต่อช่ัวโมง และกระแสน้ ามีอัตราเร็วกี่กิโลเมตรต่อ
ช่ัวโมง 
 

    • ในการพายเรือนักเรียนคิดว่าควรพายเรือตามน้ าหรือพายเรือทวนน้ า จึงใช้แรงในการพายน้อย
กว่ากัน เพราะเหตุใด  
    (พายเรือตามน้ าใช้แรงในการพายน้อยกว่า เพราะมีกระแสน้ าช่วยผลักและดันเรือไปข้างหน้าท าให้
ใช้แรงในการพายเรือน้อยกว่าการพายเรือทวนน้ า เพราะการพายเรือทวนน้ า ทิศทางของการพายเรือสวนทาง
กับกระแสน้ าท าให้ต้องออกแรงในการพายเรือมาก) 

    • การพายเรือตามน้ าและการพายเรือทวนน้ าต่างกันอย่างไร ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกัน
ในตัวที่ดี ) 
    (การพายเรือตามน้ าเป็นการพายไปในทิศทางเดียวกับกระแสน้ าท่ีไหล แต่การพายเรือทวนน้ าเป็น
การพายในทิศทางตรงข้ามกับกระแสน้ าท่ีไหล) 



    • การค านวณเกี่ยวกับอัตราเร็วของการพายเรือตามน้ าและการพายเรือทวนน้ าขึ้นอยู่กับอัตราเร็ว
ของส่ิงใดบ้าง ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    (อัตราเร็วของการพายเรือในน้ านิ่ง และอัตราเร็วของกระแสน้ า)  

    • นักเรียนสามารถน าความรู้เกี่ยวกับระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมาใช้ในการแก้ปัญหา
เกี่ยวกับการพายเรือได้อย่างไร ( มีความรู้ , มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  

วิธีท า  ก าหนดให้ อัตราเร็วของการพายเรือในน้ านิ่ง   =    x  กิโลเมตรต่อช่ัวโมง 
                   อัตราเร็วของกระแสน้ า  =    y  กิโลเมตรต่อช่ัวโมง 
   จะได้ว่า อัตราเร็วของการพายเรือตามน้ า     =    x + y กิโลเมตรต่อช่ัวโมง 
   และ อัตราเร็วของการพายเรือทวนน้ า           =    x + (–y)    
              =    x – y กิโลเมตรต่อช่ัวโมง 
   จาก ระยะทาง = อัตราเร็ว × เวลา  
   ดังนั้น สมการของการพายเรือตามน้ า คือ  
   ระยะทางของการพายเรือตามน้ า = อัตราเร็วของการพายเรือตามน้ า × เวลา 
     ได้ว่า                  24  = (x + y) × 2 
                   12  = x + y 
               หรือ          x + y  =  12             1  
   และ สมการของการพายเรือทวนน้ า คือ  
   ระยะทางของการพายเรือทวนน้ า  =  อัตราเร็วของการพายเรือทวนน้ า × เวลา 
      ได้ว่า                  24  =  (x – y) × 3 
                         8  =  x – y 
                หรือ               x – y  =  8            2 
      น าสมการ  1  +  2  ; 2x  =  20 
                      x  =  10 
      แทนค่า x  = 10  ใน  1  ได้ว่า 
               10 + y  =  12 
                      y  =   2 
ดังนั้น อัตราเร็วของการพายเรือในน้ านิ่ง  10 กิโลเมตรต่อช่ัวโมง อัตราเร็วของกระแสน้ า 2 กิโลเมตรต่อช่ัวโมง 
  

   4. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร โดยพิจารณาเช่ือมโยง 
จากแถบโจทย์ข้างต้นและการตอบค าถามได้ว่า การแก้โจทย์ปัญหาบางปัญหาท่ีเกี่ยวกับระยะทาง การเคล่ือนท่ี  
การพายเรือ สามารถน าความรู้เกี่ยวกับการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ โดยเริ่ม 
จากการท าความเข้าใจปัญหา เขียนเป็นแผนภาพหรือวิเคราะห์เป็นตารางเพื่อช่วยให้เข้าใจในรายละเอียดต่างๆ  
ของปัญหาได้ดีขึ้น และแก้ปัญหานั้นด้วยระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 



ขั้นที่ 3  ข้ันปฏิบัติและสรุปความรู้หลังการปฏิบัติ (Applying and Constructing the Knowledge) 
 

   5. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน แต่ละกลุ่มรับแถบโจทย์กลุ่มละ 2 ข้อ ร่วมกันแก้ปัญหาพร้อม
ท้ังเขียนแสดงวิธีท าลงในกระดาษเปล่า ดังนี้ 
    1) รถทัวร์สายใต้คันหนึ่งวิ่งด้วยอัตราเร็วคงท่ีได้ระยะทาง 250 กิโลเมตร ในเวลาเดียวกันรถทัวร์
สายเหนือวิ่งด้วยความเร็วคงท่ีได้ระยะทางเพียง 225 กิโลเมตร ถ้าอัตราเร็วของรถทัวร์สายใต้มากกว่าอัตราเร็ว
ของรถทัวร์สายเหนือ 8 กิโลเมตรต่อช่ัวโมงแสดงว่าอัตราเร็วของรถทัวร์สายเหนือและรถทัวร์สายใต้เป็นเท่าใด 
    (รถทัวร์สายเหนือ 72 กิโลเมตรต่อช่ัวโมง และรถทัวร์สายใต้ 80 กิโลเมตรต่อช่ัวโมง) 
    2) อรอุมาพายเรือจากท่าน้ าท่ีบ้านไปบ้านเพื่อนได้ระยะทาง 6 กิโลเมตร ใช้เวลาไป 45 นาที แล้ว
พายเรือทวนน้ ากลับบ้านใช้เวลา 1 ช่ัวโมง 12 นาที แสดงว่าอัตราเร็วของการพายเรือในน้ านิ่งและอตัราเร็ว
ของกระแสน้ าเป็นเท่าไร  
  (อัตราเร็วของการพายเรือในน้ านิ่ง 1  กิโลเมตรต่อช่ัวโมง อัตราเร็วของกระแสน้ า   กิโลเมตรต่อช่ัวโมง) 
    จากนั้นผู้แทนนักเรียน 2-3 กลุ่ม ออกมาน าเสนอหน้าช้ันเรียนกลุ่มละ 1 ข้อ โดยการเขียนแสดงวิธี
ท าบนกระดาน พร้อมท้ังอธิบายแนวคิดในการแก้ปัญหา นักเรียนกลุ่มอื่นตรวจสอบและเพิ่มเติมส่วนท่ีขาด
หายไปให้สมบูรณ์ 
    6. นักเรียนร่วมกนัสรุปส่ิงท่ีเข้าใจเป็นความรู้ร่วมกัน ดังนี้ 
    • โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นความสัมพันธ์ของตัวแปรสองตัว และมี 
สองสมการ ซึ่งการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสามารถเลือกใช้หลักการใดก็ได้ขึ้นอยู่กับความถนัดและ 
ความเข้าใจ โดยการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีขั้นตอนหรือกระบวนการคิด ดังนี้ 
    1) วิเคราะห์ส่ิงท่ีโจทย์ถามและก าหนดข้อมูลท่ีก าหนดมาให้ 
    2) ก าหนดค่าของตัวแปรส่ิงท่ีโจทย์ต้องการหาและสร้างระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจากโจทย์ 
    3) เลือกใช้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรท่ีก าหนดไว้แล้ว 
    4) สรุปตรวจสอบค าตอบท่ีได้  
     

ขั้นที่ 4  ข้ันสื่อสารและน าเสนอ (Applying the Communication Skill)   
 

   7. นักเรียนออกมาน าเสนอผลงานหน้าช้ันเรียน โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง 
    8. นักเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเกี่ยวกับวิธีการท างานให้เห็นการคิดเชิงระบบและวิธีการท างาน 
ท่ีมีแบบแผน 
 
 

ขั้นที่ 5 ขั้นประเมินเพื่อเพิ่มคุณค่าบริการสังคมและจิตสาธารณะ (Self-Regulating) 
 

  9. นักเรียนน าความรู้ไปช่วยสอนเพื่อนท่ียังไม่เข้าใจเกี่ยวกับโจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัว
แปรให้เกิดความเข้าใจยิ่งขึ้น 
   10. นักเรียนประเมินตนเอง  โดยเขียนแสดงความรู้สึกหลังการเรียนและหลังการท ากิจกรรมใน
ประเด็นต่อไปนี ้
  •  ส่ิงท่ีนักเรียนได้เรียนรู้ในวันนี้คืออะไร 
  •  นักเรียนมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 
  • เพื่อนนักเรียนในกลุ่มมีส่วนร่วมกิจกรรมในกลุ่มมากน้อยเพียงใด 

3 
2 



  •  นักเรียนพึงพอใจกับการเรียนในวันนี้หรือไม่ เพียงใด 
  •  นักเรียนจะน าความรู้ท่ีได้นี้ไปใช้ให้เกิดประโยชน์แก่ตนเอง ครอบครัว และสังคมท่ัวไป 
   ได้อย่างไร ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
  จากนั้นแลกเปล่ียนตรวจสอบข้ันตอนการท างานทุกขั้นตอนว่าจะเพิ่มคุณค่าไปสู่สังคม เกิดประโยชน์ 
ต่อสังคมให้มากขึ้นกว่าเดิมในขั้นตอนใดบ้าง ส าหรับการท างานในครั้งต่อไป 
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผ่นที่ 4 ชุดค าถามกระตุ้นเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้   คณิตศาสตร์  ชื่อแผนการเรียนรู้  โจทย์ปัญหาการแก้ระบบสมการเชิงเสน้สองตัวแปร  

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่  3  เวลา 3 ชั่วโมง 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงก่อนเรียน 
 

  Q1. สมการเชิงเส้นสองตัวแปรคืออะไร ( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q2. สมการเชิงเส้นสองตัวแปรเหมือนหรือแตกต่างจากสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวอย่างไร  
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q3. นักเรียนสามารถหาค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร  
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
  Q4. นักเรียนสามารถเขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q5. นักเรียนสามารถหาจุดตัดแกน X และแกน Y ของกราฟสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล ) 
 

ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงระหว่างเรียน  
 

  Q6. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นอย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q7. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรได้อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q8. จุดตัดร่วมของกราฟท่ีเกิดจากระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเป็นค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น 
หรือไม่ อย่างไร ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
  Q9. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 = a2 และ b1  b2 ( ความรู้, มีเหตุผล ) 
   Q10. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีค าตอบและกราฟของสมการเป็นอย่างไร  
เมื่อ a1 x a2 = –1  ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q11. นักเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่าได้อย่างไร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q12. การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยการแทนค่า เมื่อค าตอบของระบบสมการ 
มีหลายค าตอบ หรือไม่มีค าตอบ จะมีลักษณะเป็นอย่างไร ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
          Q13. นักเรียนสามารถแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปรได้อย่างไร 
( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
ค าถามกระตุ้นคิดเพื่อปลูกฝังหลักคิดพอเพียงหลังเรียน  

   Q14. นักเรียนมีวิธกีารอย่างไรบ้างท่ีจะแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรเพื่อหาค าตอบ 
ของระบบสมการ ( พอประมาณ, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
   Q15. นักเรียนสามารถน าวิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปใช้แก้โจทย์ปัญหาได้อย่างไร 
( ความรู้, มีเหตุผล , มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี ) 
    Q16. นักเรียนสามารถน าวิธีการแก้โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรไปประยุกต์ใช้ 
ในชีวิตประจ าวันเกี่ยวกับเรื่องใดได้บ้าง อย่างไร  ( มิติวัตุ, มิติสังคม, มิติส่ิงแวดล้อม, มิติวัฒนธรรม ) 
 



แผ่นที่ 5 แนวทางที่ครูน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพยีงมาใช้จัดการเรียนรู้ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชื่อแผนการจดัการเรียนรู้ โจทย์ปญัหาการแก้ระบบสมการเชิงเสน้สองตัวแปร 

ระดบัชั้นมัธยมศกึษาปทีี่ 3 เวลา 3 ชั่วโมง 
 

ครูผู้สอนน าหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียงมาจัดกิจกรรมการเรียนรู้ดังนี้ 

ความรู้ที่ครูต้องมีก่อนสอน 
 

1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการแทนค่าตัวแปร 
5. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการก าจัดตัวแปร 
6. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
7. รู้วิธีการแก้โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
8. รู้เทคนิคการหาค าตอบของระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปร 

คุณธรรมของครูในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

1. มีความตรงต่อเวลา 
2. มีความยุติธรรม 
3. มคีวามเมตตา 
4. มีความเพียร 
5. มีความอดทน 
6. มีความใฝ่เรียนรู้ 
 

ประเด็น มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 

 
เนื้อหา 
 

ครูเลือกเรื่องที่สอนให้สอดคล้องกบัตัวชี้วัด 
เพ่ือให้ผู้เรียนมีทักษะการคิดค านวณและ
สามารถน าความรู้ที่ได้ไปประยุกต์ใช้ใน
ชีวิตประจ าวันได้ 

ครูมีการวิเคราะห์หลักสูตร 
เน้ือหา ได้เหมาะสมตรงตาม
มาตรฐานและตัวชี้วัด 
 

จัดการเรียนรู้ให้ครอบคลุม 
ตามจุดประสงค ์

 
เวลา 
 

1. นักเรียนได้รับความรู้ ความเข้าใจและ
ฝึกปฏิบัติจากการแก้โจทย์ปัญหา  
2. นักเรียนสามารถน าความรู้ที่มีอยู่ไป
ประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

จัดกิจกรรมเก่ียวกับการแก้
โจทย์ปัญหาได้เหมาะสมกับ
เวลาและวัยผู้เรียน 
 

1. ครูเตรียมสื่อการสอน ใบงานและ
กิจกรรมให้น่าสนใจ 
2.ประเมินศักยภาพของนักเรียนเป็น
รายบุคคลเพ่ือจัดกลุ่มนักเรียน 

 
การจัดกิจกรรม 
 

ส่งเสริมให้นักเรียนใฝ่เรียนรู้และน าความรู้
มาประยุกต์ใช้ในการด าเนินชีวิต 

ใช้แหล่งเรียนรู้ให้นักเรียน
ศึกษาและจัดกิจกรรมได้
สอดคล้องเหมาะสมกับ
จุดประสงค์และวัยผู้เรียน 

เตรียมวิธีป้องกันและแก้ปัญหาจาก
การปฏิบัติกิจกรรม  

 
สื่อ/อุปกรณ ์
 

1. เพ่ือให้นักเรียนเห็นคุณค่าของแหล่ง
เรียนรู้ภายในโรงเรียนและเกิดจิตส านึกใน
การอนุรักษ์สิ่งแวดล้อม 
2. นักเรียนได้รับประสบการณ์ตรงในการ
เรียนรู้และเกิดความภาคภูมิใจในความ
เป็นไทยและความสามารถของตนเอง 

ครูจัดเตรียมใบงานที่
เหมาะสมกับเน้ือหาที่สอน
และความสนใจของผู้เรียน 
 

ครูเตรียมสื่อส ารองรองรับกรณีที่มี
เหตุการณ์เปลี่ยนแปลง 
 

 
แหล่งเรียนรู้ 
 

เพ่ือให้จัดกระบวนการเรียนรู้ได้ครบถ้วน
ตามท่ีวางแผนไว้ 

ครูจัดกระบวนการเรียนรู้ได้
เหมาะสม กับเวลาท่ีก าหนด
ไว้ 

จัดการเรียนรู้ได้ครบตามจุดประสงค์
ที่ก าหนดไว้ 
 

 
ประเมินผล 
 

เพ่ือออกแบบเครื่องมือวัดและประเมินผล
ที่สอดคล้องกับภาระงาน/เน้ือหาที่ 
ต้องการวัด 

มีการออกแบบวิธีการวัด
และประเมินผลได้สอดคล้อง
เหมาะสมกับตัวชี้วัดและ
เหมาะสมกับเวลา  

1. ศึกษาวิธีการวัดและประเมินผล
ผู้เรียนที่หลากหลาย 
2. จัดเตรียมเครื่องมือวัดและ
ประเมินผลไว้ล่วงหน้า 



แผ่นที่ 6 ผลที่จะเกิดขึ้นกับผู้เรียนจากการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ ตามหลักปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง  
กลุ่มสาระการเรียนรู้ คณิตศาสตร์ชื่อแผนการจดัการเรียนรู้ โจทย์ปญัหาการแก้ระบบสมการเชิงเสน้สองตัวแปร 

ระดบัชั้นมัธยมศกึษาปทีี่ 3 เวลา 3  ชั่วโมง 

6.1 ผู้เรียนจะได้ฝึกคิดและฝึกปฏิบัติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี  

ความรู้ที่นักเรียนต้องมีก่อน 
1. รู้วิธีการบวก ลบ คูณ หาร สมการ 
2. รู้วิธีการเขียนกราฟ 
3. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการเขียนกราฟ 
4. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการแทนค่าตัวแปร 
5. รู้วิธีการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีการก าจัดตัวแปร 
6. รู้วิธีการวิเคราะห์โจทย์ปัญหาของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

คุณธรรมของนักเรียนที่จะท าให้การเรียนรู้ส าเร็จ 
1. มีความรับผิดชอบ   
2. มีความใฝ่เรียนรู้   
3. มีความมุ่งมั่นในการท างาน 
4. มีความสามัคคีในหมู่คณะ 
5. มีความพอเพียงกับการด าเนินชีวิต 
 

มีเหตุผล พอประมาณ มีภูมิคุ้มกันในตัวที่ดี 
แสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์  
ได้ถูกต้อง 

เน้ือหาตัวอย่างโจทย์ปัญหา ได้พอเหมาะ 
พอดี  ท างานทันเวลา 

มีทักษะในการแก้โจทย์ปัญหาและน าไปใช้ 
ในชีวิตจริง 

 

6.2 ผู้เรียนจะได้เรียนรู้การใช้ชีวิตที่สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลง 4 มิติตามหลัก ปศพพ. ดังน้ี 
                 ด้าน  
องค์ประกอบ 

สมดุลและพร้อมรับการเปลี่ยนแปลงในด้านต่าง ๆ 
วัตถุ/เศรษฐกิจ สังคม สิ่งแวดล้อม วัฒนธรรม 

 

K ความรู้  

เรียนรู้หลักในการ
ท างานกลุ่ม 
 
 

1. มีความรู้ในการท างานร่วมกัน 
2. ได้ความรู้ใหม่ ๆ จากการ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้กับเพื่อนและครู 
3. มีการแบ่งปันความรู้ ช่วยเหลือ
ให้กับเพื่อนในชั้นเรียน 

การเลือกใช้วัสดุอุปกรณ์ที่
ถูกต้องเหมาะสมกับงาน  

1. มีความรู้เก่ียวกับ
วัฒนธรรมในการอยู่ร่วมกัน
การท างาน 
 

 

P ทักษะ  

มีการวางแผนการ
ท าชิ้นงานได้อย่าง
ถูกต้องสวยงาม 
 
 

เรียนรู้กระบวนการท างานกลุ่ม  
โดยฝึกการท างานร่วมกันฝึก
กระบวนการคิดอย่างเป็นระบบ   
มีทักษะการท างานกลุ่ม มีทักษะ
การอ่าน ทักษะการเขียนทาง
คณิตศาสตร์ 

ฝึกทักษะการท างานการ
ช่วยเหลือกัน รู้จักแบ่ง
หน้าที่ความรับผิดชอบ 
การก าหนดขั้นตอนใน 
การท างาน 

ใช้สัมพันธภาพที่ดีในการเข้า
ร่วมกิจกรรมกลุ่ม 

 

 
A ค่านิยม  

เห็นคุณค่าของวัสดุ 
อุปกรณ์ ที่น ามาท า
เป็นชิ้นงานโดยใช้
อย่างประหยัดและ
รู้คุณค่า 

1. เกิดการช่วยเหลือซึ่งกันและกัน 
2. มีความสามคัคี ความร่วมมือกัน
ในการท างาน 
3. การยอมรับฟังความคิดเห็นของ
บุคคลอื่น 

ตระหนักและเห็นคุณค่า
ของผลงานตนเองและมี
จิตส านึกในการใช้สื่อ
อุปกรณ์อย่างมีคุณค่า 

1. มีความรักและรู้คุณค่า
ของความเป็นไทย 
2. มีความภาคภูมิใจใน
ผลงานและเห็นคุณค่า 

 
 

C สมรรถนะ  

1. ความสามารถในการสื่อสาร อธิบายผลงานให้ผู้อื่นฟังเข้าใจ ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2. ความสามารถในการคิด คิดวิเคราะห์  คิดเปรียบเทียบ คิดสร้างสรรค์ คิดสังเคราะห์ 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา แก้ปัญหากิจกรรมกลุ่ม 
4. ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต การท างานร่วมกัน  การตัดสินใจ การหลีกเลี่ยงพฤติกรรมอันไม่พึงประสงค์ 
5. ความสามารถในการใช้เทคโนโลยี  การสืบค้น  การใช้ทักษะทางเทคโนโลยี 

 

น าไปสู่ความย่ังยืน 
 

หลักทรงงานในหลวงรัชกาล 9   ข้อท่ี 1. จะท าอะไรต้องศึกษาขอ้มูลให้เป็นระบบ   ทรงศึกษาข้อมูลรายละเอียดอย่างเป็นระบบจากข้อมูลเบื้องต้น 
ทั้งเอกสาร แผนที่ สอบถามจากเจ้าหน้าที่ นักวิชาการ และราษฎรในพื้นที่ใหไ้ด้รายละเอียดที่ถูกต้อง เพื่อน าข้อมูลเหล่าน้ันไปใช้ประโยชน์ได้จริงอย่าง
ถูกต้อง รวดเร็ว และตรงตามเป้าหมาย   
 
 

พระบรมราโชบาย ด้านการศกึษา ในหลวงรัชกาลท่ี 10  ขอ้ท่ี 1. มีพื้นฐานชีวิตท่ีมั่นคง มีคุณธรรม ให้รู้จักแยกแยะสิ่งที่ผิด-ที่ถกู สิ่งชั่ว-สิ่งดี เพื่อ
ปฏิบัติแต่สิ่งที่ชอบที่ดีงาม ปฏิเสธสิ่งที่ผิดที่ชั่ว เพื่อสร้างคนดีให้แกบ่้านเมือง 
 

 

SDGs ๑๗ เป้าหมายการพัฒนาท่ียั่งยืน เป้าหมายท่ี 4 รับรองการศึกษาที่เท่าเทียมและทั่วถึง ส่งเสริมการเรียนรู้ตลอดชีวิตแก่ทุกคน 
 



 

 

ใบงานที่ 6 เร่ือง โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนวิเคราะห์โจทย์ แสดงวิธีท า และหาค าตอบโจทย์ปัญหาท่ีก าหนดให้ต่อไปนี้ 
 
 ร้านขายผลไม้ในส่ีมุมเมือง ซื้อมังคุดลูกเล็กกิโลกรัมละ 28 บาท ซื้อมังคุดลูกใหญ่ กิโลกรัมละ 35 บาท 
น ามาคละกัน แล้วใส่ถุงขายกิโลกรัมละ 30 บาท เมื่อขายหมดได้เงินเท่ากับทุนพอดี อยากทราบว่า  
ร้านขายผลไม้นี้ใช้อัตราส่วนคละมังคุดอย่างไร 
   
 
วิธีท า  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
   
  
   
  
   
  
  
  
  
  
  
  
   



 

 

เฉลยใบงานที่ 6 เร่ือง โจทย์ปัญหาระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 

 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนวิเคราะห์โจทย์ แสดงวิธีท า และหาค าตอบโจทย์ปัญหาท่ีก าหนดให้ต่อไปนี้ 
 
 

 ร้านขายผลไม้ในส่ีมุมเมือง ซื้อมังคุดลูกเล็กกิโลกรัมละ 28 บาท ซื้อมังคุดลูกใหญ่ กิโลกรัมละ 35 บาท  
น ามาคละกัน แล้วใส่ถุงขายกิโลกรัมละ 30 บาท เมื่อขายหมดได้เงินเท่ากับทุนพอดี อยากทราบว่า 
ร้านขายผลไม้นี้ใช้อัตราส่วนคละมังคุดอย่างไร   
วิเคราะห์โจทย์   
 โจทย์ต้องการทราบ  ร้านขายผลไม้นี้ใช้อัตราส่วนคละมังคุดอย่างไร
 โจทย์ก าหนด         ร้านขายผลไม้ในส่ีมุมเมือง ซื้อมังคุดลูกเล็กกิโลกรัมละ 28 บาท 
   ซื้อมังคุดลูกใหญ่กิโลกรัมละ 35 บาท น ามังคุดมาคละกัน แล้วใส่
   ถุงขายกิโลกรัมละ 30 บาท เมื่อขายหมดได้เงินเท่ากับทุนพอดี
  

วิธีท า  ก าหนดให้ซื้อมังคุดลูกเล็กมาผสม    a     กิโลกรัม
  ก าหนดให้ซื้อมังคุดลูกใหญ่มาผสม    b    กิโลกรัม
  ร้านขายผลไม้ในส่ีมุมเมือง ซื้อมังคุดลูกเล็กกิโลกรัมละ  28    บาท
  ดังนั้น ซื้อมงัคุดลูกเล็กคิดเป็นเงิน  28a   บาท
  ซื้อมังคุดลูกใหญ่กิโลกรัมละ   35    บาท
  จะได้ว่า ซื้อมังคุดลูกใหญ่คิดเป็นเงิน                                35b    บาท
  จะต้องเสียเงินซื้อมังคุดไปท้ังหมด                           28a + 35b   บาท
  น ามาคละกันแล้วใส่ถุงขายกิโลกรัมละ    30      บาท 

 จะได้เงินขายมังคุดท้ังหมด      30(a + b)   บาท 
 เมื่อขายหมดได้เงินเท่ากับทุนพอดี              
     28a + 35b = 30(a + b)
     28a + 35b = 30a + 30b
     35b - 30b = 30a - 28a
     5b = 2a

     a

b
 = 𝟓

𝟐
 

 

ดังนั้น ร้านขายผลไม้นี้คละมังคุดลูกเล็กต่อลูกใหญ่ในอัตราส่วน คือ 5 : 2  
ตรวจสอบค าตอบ จะต้องเสียเงินซื้อมังคุดไปท้ังหมด 28a + 35b  บาท
              ลงทุนไป    28(5) + 35(2) =  140 + 70  =  210  บาท
               จะได้เงินขายมังคุดท้ังหมด  30(a + b) บาท
                    

 
ซึ่งขายไปได้เงิน 30(5 + 2) =  30(7)  =  210 บาท  ซ่ึงเป็นจริง 



บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
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                                                           ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
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ความเห็นของหัวหน้าสถานศึกษาหรือผู้ได้รับมอบหมาย 
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       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
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              หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

............................................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................................................. 
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                    หัวหน้าฝ่าย / รองฝ่ายวิชาการ 

............................................................................................................................................................... 
............................................................................................................................................................................. 
 
       ลงช่ือ……………………………………………………………..…… 
        (......................................................) 
                   ผู้อ านวยการโรงเรียนสวนศรีวิทยา 


